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La famille @y de tous les filtres (1) d'un réticulé R
a des propriétés qui dépendent des propriétés de R .

Arvo Komaru [1] a déterminé les propriétés caracté-
ristiques de l'ensemble @, dans le cas ol R est un
réticulé quelconque. D’autres résultats analogues
ont été indiqués par Garrerr BirknoFr et Ogrin
Frixg [2] .

Lrororpo Nacusix [3] a généralisé et completé les
résultats précédents en indiquant, en particulier, les
propriétés caractéristiques de la famille de tous les
filtres d’une algtbre de BooLk (2) et d'une algtbre de
Boore généralisée.

Soit & la famille de tous les ensembles fermés
d’un espace compact I (nous supposons dans cette
note, qu’'un espace compact vérifie I'axiome d'Haus-
porfF). Les filtres de & seront appellés des filtres
Jermés de 'espace topologique I (Prerre Samver [4])

Nous nous proposons d'indiquer dans cette note, des

propriétés caractéristiques du réticulé ®g. Pour

cela rapellons les définitions suivantes:

A) Un élement d’un réticulé R sera dit inférieure-
ment compact (ou plus simplement compact) (L. Nacn-
B1x [3]) si étant donnde une famille, non vide, jxa|, .
d’éléments de R telle que

n x, C
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il existe une partie finie, non vide, 4y de 4 telle

que
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B) Un réticulé R ayant un premier élément (0)
sera dit compact si 0 est dit compact.

(') Un filtre d'un réticulé K est une partie, non vide, F de
I2 telle que: 1.°) si =,y € F allors anyeF; 2.°) Si zCy et
xg F alors yg . Un fitre F est propre si F=R.

(*) ou, ce que revient au méme, de la famille de tous les
systhé deductifs d’une Algébre de Boole.

C) Un atome d'un réticulé R (ayant un premier
élément) est un élément a e R tel que: 1.°) a0,
2° gi aCa, alorson =0 ou x=a.

D)‘Un élément x de R sera dit atomique s'il
existe une famille, non vide, la,|,.,, d'atomes de

R telle que
U G, =x.

agd

E) Nous dirons qu'un réticulé B, ayant un pre-
mier et un dernier élément 1, vérifie 'axiome de la
normalité, si étant donnés a,be R tels que anN b =0,
il existe des éléments ay, bje R tels que a N b=
=ayNb=0, agUby =1 ( Voir H. WarLmax[5]).

Si nous exigeons, en outre, que les éléments ay, b
vérifient la condition ay N & = 0, nous dirons que
R vérifie 'axiome de la disconnexioh normale.

Nous pouvons maintenant énoncer le résultat sui-
vant:

Tutorime — Pour qu'un reticulé & soit isomorphe
a la famille dg de tous les filtres fermes d'un espace
compact il faut et il suffit que

1) © soit distributif, complet et compact.

IT) Tout élément de ® soit
compacts. (1)

le produit d'élements

IIl) Les éléments compacts de &, distincts de 0
coincident avee les éléments atomiques de .
IV) @ wérifie Uaxiome de la normalité.

Si nous voulons caractériser la famille de tous les
filtres fermés d'un espace métrisable compact E, il
suffit de remplacer 'axiome II par:

1) 1I existe une famille dénombrable K , d'éléments
compacts de &, telle que tout element de @ soit le pro-
duit d'éléments de K.

(') Nous disons que x est le prodult des éléments z; si
Te= T
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Il est intéressant de remarquer que ®g ne peut

virifier

PAxtome pe na Dissoxcriox pe Warnnmaw, [5].
Si a,be R sont tels que an bs=a il existe
un élément tel que aNw=0, wnNbd=0

4 moins que l'espace compact donné I soit formé
par un nombre fini de points.

Pour obtenir une caractérisation de la famille &g
de tous les filtres fermés d'un espace compact tota-
lement disconnexe il suffit de remplacer dans I’énon-
cé du théoréme précédent la condition IV par

IV') @ wvérifie l'axiome de la disconnexion normale.
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