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El objeto dei presente trabajo es investigar las 
condiciones generales bajo las cuaies, dada una fun-
ción z = F (x, y), es licito invertir ei orden de las 
elasticidades parciales. Nos proponemos, pues, averi-
guar cuaies son las funciones que satisfacen a la 
ecuación : 

Recordamos que, dada una función y = y {x)t se 
Hama elasticidad de la función y se representa por ei 
simbolo E (y) a ia expresión : 

dx y (2) 

Analogamente, dada una función z de dos varia-
bles independientes x e y , se 11 ama elasticidad par. 
ciai primera de a respccto de x , a la expresión 

E. <z) (3) 
y elasticidad parcial primera de s respecto de y , 
a la expresión : 

y 
" 7 • (4) 

Para el calculo de las elasticidades parciales suce-
sivas basta observar que la elasticidad de un pro-
ducto es igual a la suma de las elasticidades de los 
factores y que la elasticidad de un cociente es igual 
a ta diferencia entre la elasticidad dei numerador y 
dei denominador. 

ABI : 

E, [Ex <z)] = E2- (Z) - E. K) + 1 - E x (z) 
E, \E, (a)] - E"; (z) - E„ « ) + 1 - E y (z) 
E, [EI (a)J = K , (a) = E, (4 ) - E, (z) (5) 
Ex [E, (a)] - E'„ (a) - E% fz') - E. (z). (6) 

La ecuación (1) equivale, pues a 

(1) 

o lo que es lo misino: 
y V .. » ^ z'„ . a', • — = a" z' • (81 | V Xlt I * I z ^ z a v a 

Y si suponemos cumplidas las conocidas condi-
ciones de existencia y de continuidad de las derivadas 
de las funciones consideradas, podemos admitir que 
a^ = zj, con Io cu al Ia ecuación (8) pasa a ser 

[ y x 1 1 

es decir: 

la cual se satisface, bien por ser: 

a) » « ' r ^ ' . (S) 

o por ser 

b) « • - a', • í ' , - (10) 

ÍjA integraeión de estas dos ecuaeiones en deri-
vadas parciales es inmediata. Para la ecuación (9) 
se tendrá que verificar, como es sabido, 

d x dy dx 
x 0 

o sea : 
L (xy) - « ; a = 0 ; • xy = Kt ; z - K2. 

Y, por tanto : : a 

Y para la ecuación (1U) , puesta en la forma : 

(•) líocibide en Mayo, 1951. 

integraremos respecto de y , resultando: 

- Lr + Lv(x) ; ií-ü-^-i i i 
f r (x) a 

e integrando respecto de x : 
L z — 1) (s) + utj (y) 
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y, por tanto : » = « ( » ) • $ (y) (12) 

Podemos comprobar el resultado (12) mediante el 
cambio de función : zI — hz o lo que es lo mismo: 
a — e'« . 

Las derivadas parciales de z respecto de x e y 
son : 

» ' , . - *> («Oi, - í«*)', 

c, - lo»); (*»>; + 
y la ecuación (10) se convierte en: 

«*< ( M Ü M ; + W Í («úíi 
y puesto que 

eSii 0 
r e s u l t a : 

. (13) 
Las soluciones de (13) seran, pues, 

H ™ 7 (a) + (y) 
y, por tanto : 

Z „ e,, = eY(*)+SW _ a ( e ) . p (y) . (14) 

ecuación idêntica a la (12) . 
La generalización al caso de una función de n 

variables independientes es obyia. 

Dada la importancia que, a nu estro juicio, presenta 
el cálculo de elasticidades para el estúdio de los 
fenómenos naturales (físicos, biológicos, económicos, 
psicológicos, etc.) (•) estimamos que los resultados 
obtenidos en el presente trabajo ofrecen un doble 
interes ya que, por un lado, sirven de corroboración 
a algunos de los conseguidos en el trabajo a que 
antes aludimos y, por outro lado, si admitimos, como 
parece lógico, que las funciones utilizadas en las 
ciências esperimentales satisfacen a la ecuación (1), 
estas han de ser dei tipo de las (II) o de laB (12). 

Por último, es in mediato advertir que, sí adernas 
de (11) suponemos que ha de cumplirse: 

V + = 0 
resulta : z — lexy . 

Y, si adernas dc (12) suponemos que ha de cum-
plirse, igualmente, z"j resulta: 

z = cosh y (a, ekl + bt e~ir) 

o bien: z => senh y (aé'* — be~*"), 

(') Véese dunstro trabajo t »Cna mâlrica universal para la* 
ciências e^perlmentalesu, on esta misma revista, n.° 41-42. 
(Recenstòn de L- M. BMMBSI IUL o ri Jftiiàemaíical Retiewr, 
Ru cr o 1MI, pç. 3). 
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