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¢lo grdfica de y=ax e y=ax+b em que a e b sdo
valores numéricos. Ainda no 3.° ano, estuda a
resolugiio grifica da equagfo numérica do 1.° grau a
uma incognita ; de um sistema de duas equagdes nu-
méricas do 1.° grau a duas incognitas e desigualdades
inteiras do 1.° grau a uma incdgnita. No 7.° ano
estuda a resolugdo grifica da equacgio do 2.° grau
e a representaciio grdfica do trindmio do 2.° grau.

Depoig de tudo isto, o actual programa intercala o
estudo da Trigonometria, seguindo-se depois, final-
mente, a Geometria Analitica.

Leia-se, agora, o programa de Geometria Analitica
e ver-se-4 que é constituido por «easy questions about
advanced science...», a que se refere o ilustre
ArpLETON.

Mas se se quiser que seja dada aos alunos uma ideia
da existéncia da Geometria Analitica, como ramo
proprio das ciéncias matemdticas, bastard que as
instrugdes que acompanhem o programa destinem uma
ou duasg ligdes para que o professor apresente uma
sintese dos conhecimentos dos anos anteriores que os
alunos j4 possuem desse ramo da Matemitica.

MOVIMENTO CIENTIFICO
CONGRESSO  LUSO-ESPANHOL PARA O PROGRESSO DAS  CIENCIAS — Mélego — 1951

De 9 a 16 de Dezembro de 1951 realizou-se em M4~
laga o XIV Congresso Luso-Espanhol para o Pro-
gresso das Ciéncias. Juntaram-se naquela cidade
espanhola cerca de duzentos intelectuais espanhois e

- portugueses, que apresentaram os resultados dos seus
‘trabalhos de investigagfo e discutiram as matérias
_ que os interessam nos vdrios ramos da cineia.

A Secgiio de Matemadtica reuniu-se sob a presidén-

cia do Prof. Alfonso Rey Pastor (Univ. de Madrid) e

- a vice-presidéncia do Prof. Diogo Pacheco de Amorim
(Univ. de Coimbra), secretariados pelo I’rof. Aldea-
nueva Salguero (Escuela de Peritos Industriales de
Milaga). O discurso inaugural foi pronunciado pelo
Prof. Almeida Costa (Univ. do Porto), que se ocupou
do tema: «Histéria dos dominios multiplicativos
associativos».

Os trabalhos apresentados, que, por vezes, susci-
taram atentas discussdes, foram os seguintes :

1. «La tabulacién numérica de ecuaciones», por Juan
(Garcia.
"2. «O teorema de Pohlke e a sua generalizagio ao
 caso da projecglio centrals, por Jayme Rios de
Souza.
3. «Nuoevos metodos nomogrificos», por J. Belgrano.
‘4, «Sobre o conceito de posigiio», por Renato Pereira
Coelho (que se deslocou subsidiado pela Sociedade
Portuguesa de Matemidtica).
5. «Critérios para comparar estimadores», por Sixto
Rios.
6.  «Estimacién de las reservas matemdticas por
medio de muestrass, por Juan Béjar (comunica-
¢do apresentada por Sixto Rios).

7. «Sobre la construccion de funciones continuas no
derivables» por Rey Pastor.

8. «Esquemas indefinidos de Poisson», por Diogo
Pacheco de Amorim.

9. «Sobre algunas funciones algebraicas relacio-
nadas con la integracidn sistematica de diferen-
ciales elementales», por Manuel Velasco Pando
(comunica¢do apresentada por Rey Pastor).

10. «Algunos teoremas sobre las funcionales lineales».
por San Juan (também apresentada por Rey
Pastor).

11. «Modificacion del test de Lawley para pequeiias
muestras», por Alfonso Guiraum (comunicagio
lida por Sixto Rios).

12. «Sobre una generalizacion de las curvas de Pear-
son», por 8. Navarro Sagristd (idem).

13. «Sobre os dois grupos de fungdes de conjunto de
primeira classe e a axiomatica dos espagos topo-
légicos mais gerais», por Luis Albuquerque (re-
presentante da Sociedade Portuguesa de Mate-
mdtica).

14. «Las matematicas en la mecanica cuanticar, por
Anténio Lépez Franco (lida pele Prof. Ifiiguez,
vice-reitor da Univ. de Zaragoza).

15. «Sugerencia acerca de la construceidén de apa-

" ratos para el calculo de integrales dobles y la

integracion de sistemas de ecuaciones diferenci-
ales ordinarias», por J. Belgrano.

Na reunifio final das direcgdes das Associagfes FEs-
panhola e Portuguesa para o Progresso das Ciéneias
foi resolvido que o préximo Congresso se realizasse
em 1953, em Oviedo. B s

COLOQUIO INTERNACIONAL DE GEOMETRIA DIFERENCIAL

Promovido pelo Centro Belga de Investiga¢des Ma-
temdticas realizou-se, em Louvain, em Abril de 1951,
um coléquio sobre Geometria Diferencial que reuniu

um grupo de especialistas deste ramo da Geometria.
E o terceiro coldquio internacional organizado pelo
C. B. I. M. e segue-se aos de Geometria Algébrica e
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de Topologia das variedades fibradas, que tiveram
lugar em 1949 e 1950 e a que a Gazeta de Matemd-
tica (43 e 48) ji se referiu.

As comunicagdes enviadas e conferfncias feitas
foram reunidas em volume* podendo assim delas
beneficiar um maior mimero de matemdticos.

Para dar uma indicagfo dos assuntos tratados, re-
produzimos o indice da publicagio:

Bouriaxt, E, Topologie des éléments différentiels et
quelques applications.

Favarp, J., Sur quelques problémes de couvercles.

Terraciny, A., La notion d'incidence de plans «infi-
niments voisins».

Scuoures, J., A., Sur les tenseurs de V, aux direc-
tions principales V,_, — normales.

Vixcensing, P., Sur les réseauz et les congruences (»).

Haaxrses, J., Sur la géométrie infinitésimale des
espaces métriques.

Licanerowicz, A., Génédralisations de la Géomélrie
Lithiérienne globale.

Boweraxnt, E., Géoméiries riemanniennes d'espéce su-
périeure.

Huavary, V., Géométrie différentielle de contact.

Kuieer, N. H., Sur les propriétés conformes des
espaces d'Einstein.

Smwonanr, F., Le théoréme fondamental de la géo-
métrie textile. :

Vax Boucnour, V., Les lignes hexagonales dans les
réseaux de surfaces.

Backes, ., La méthode du pentasphére oblique mo-
bile et ses applications.

Goneavx, L., Sur les surfaces assocides 0 une suite
de Laplace terminée.

Rozer, O., Sur les congruences non W de droites.

Desuver, R., Les espaces de I'électromagnéetisme.

SOBRE OS INSTRUMENTOS MATEMATICOS DA ESTATISTICA

No Laboratério de Engenharia Civil, M. O. P., foi
realizado um curso sobre lnstrumentos Matemdticos
da Estatistica que teve inicio em 21 de Janeiro e
termo em 21 de Margo. Foi constituido por 15 ligdes
e regido pelo matemdtico da instituigio.

O curso apoiou-se sobre um outro realizado no
Laboratério em Maio e Junho de 1951 para o seu
pessoal técnico e sobre trabalho realizado na pre-
visdo de comportamentos ligada a problemas de
dimensionamento de estruturas e de tragado de es-
pecificagdes. I'oi imediatamente motivado por neces-
sidades reveladas no seguimento destes trabalhos
a extensdo da possibilidade de frequéncia a funcio-
ndrios das Direc¢des Gerais, nas Universidades, Ins-
titutos, ete., surgiu do sentimento da possivel utili-
dade. A justeza do sentimento ficou patenteada pela
larga inscricdo e sobretudo pela frequénecia as ligdes
e pelo interesse revelado nos periodos de questdes
que prolongaram cada exposigio.

As liches assumiram a forma de tratamento de
vdrios temas sem preocupagio de ligagio entre eles e,
dentro de cada um, stm intuito de compendia¢io; o
expositor visou muito deliberadamente conceitos e
métodos —e nio resultados. Em particular, s6 iniciou
uma ou outra demonstragiio para esclarecer um con-
ceito ou exemplificar um método suspendendo-a onde
ou quando o seu fim parecia atingido.

Segue a lista dos temas com a indicagdo sumadria
dos nimeros de sessdes que cada consumiu e um
breve sumdrio com uma ou outra indicagio de
método, alcance, ponto de vista, ete.

* Collogue de Géomélrie Différenticile —C. B. R, M., George
Thone, Libge et Masson & Cie, Paris, 1951.

() Introdugio (1). — Fez-se a justificagio do mé-
todo que iria ser utilizado nas exposi¢les; em parti-
cular distinguiu-se o «papel da demonstra¢do na
matemdtica» do e«papel da demonstra¢iio na exposi-
cdo da matemdtica.n Criticou-se certo cepticismo
superficial e espectacular que foi moda entre distin-
tos cultores do Cdleulo das Probabilidades e que
induz o principiante (com os «paradoxess, por exem-
plo) em divagagdes extemporineas e faz de cada um
autor duma teoria da probabilidade. Desta maneira
se procurou evidenciar o interesse duma axiomditica
das probabilidades como base capaz para o desenvol-
vimento do, Cdleulo das Probabilidades e, principal-
mente no curso, como introdugfo 1itil s meditagdes
sobre a natureza do aleatirio a que todo o usudrio
dedica necessariamente algum tempo. Desta forma
ficou colocado na sua perspectiva o tema Probabili-
dade e Medida.

(I1) Probabilidade ¢ Medida (4) . — Introduzindo a
distribuigdo uniforme no intervalo (0,1) e um meca-
nismo adequado, pds-se o problema da probabilidade
dum conjunto de pontos desse intervalo. Por exem-
plo, considerou-se demoradamente o conjunto ter-
ndrio de Cavror e procurou-se a sua probabilidade
no contexto indicado. A axiomdtica dos corpos ele-
mentares de probabilidade de KoLmocororr foi o fio
condutor que permitiu abandonar a possibilidade
duma probabilidade que fosse um «nimero» por uma
que fosse wextensio» e chegar a medida B pela eri-
tica da medida J e i medida S pela generalizacio
da medida L. A axiomética da medida P (Cramér)
aparecen como solugio do problema posto: a pro-
babilidade é uma medida P.
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O problema do valor médio pds o do integral defi-
nido; primeiro & Cavcnv, depois & Riemaxx—Jorpax,
4 Borer e finalmente 4 Lesrscue —considerando sem-
pre a distribui¢8o uniforme em (0,1). Os integrais de
Stienries correspondentes apareceram quando nos
libertdmos desta hipditese e suposemos uma distri-
buigio da massa 1 definida pela sua cumulante,
qualquer.

(IIl) Distribuigbes (4). — Este grupo de ligdes
visou um objectivo duplo: procurou-se a familiari-
dade com as densidades e cumulantes das distribui-
¢bes fundamentais e a facilidade no uso das tdbuas
que permitem o cdleulo efectivo. Para tanto partiu-so
das distribuigbes gama e beta (i maneira de Wear-
HERBURN, um pouco encurtada talvez) e estabelece-
ram-se 08 nexos com a normal, as do “?, de ¢t,deze
F, binomial e de Poisson; desta maneira as «Tables
of the Incomplete I'-Function» e as «Tables of the
Incomplete B — Function» de Karr Prarsoxn tomaram
o lugar centfral que lhes compete enquanto que pelo
caminho ficavam a claro as transformagdes simples
que das fungdes de Evcer levam as densidades e cumu-
lantes referidas. Exemplificou-se com uma estima de
parimetro e um ensaio de hipdteses.

(IV) Fungies Geradoras (1), — O titulo e uma
breve introdugio procuraram avivar o convivio com
estes iteis instrumentos e permitiram uma arrumagio
da fungfo caracteristica. Esta foi porém o centro de
interesse ; niio tanto, de resto, como fun¢io geradora
de momentos como pelo teorema da inversfo apoiado
no da caracteristica da soma e nos dos limites.

(V) A Lei Normal (2). — Viu-se a chamada lei nor-
mal aparecer como um artificio de cdleulo em Moivre
(1733). Estabeleceu-se de nove como lei de erros que
satisfaz a certas condi¢des simples : as de Gauss, mo-

dernizadas. E finalmente, na posi¢fio de Liarrace, como
lei do erro resultante para certo tipe de composigio
dos erros elementares (também sujeitos a condigdes).

Esclareceu-se (Larrace-Liarouxorr) a posigiio cen-
tral que a lei de Larrace-Gauvss ocupa na teoria das
probabilidades e o dominio em que ela aparece em
variadas circunstincias como uma lei assintética.
Acentuou-se, por outro lado os riscos de uma aceita-
¢do por grosso da hipdtese da normalidade (distri-
bui¢io de Caveny, distribui¢iio dos valores extremos).

(VII) Estatisticas da Distribuigio quase Ignorada
(1). — Levantou-se os problemas da existéncia de dis-
tribuigio e do tratamento de distribuigdes sobre as
quais 86 podem afirmar-se, além da existéncia, pro-
priedades muito gerais. Esclareceu-se com os teore-
mas fundamentais das estatisticas ordenadas as pos-
sibilidades e deu-se um panorama de resultados
neste ramo recente e prometedor da estatistica.

(VIII) Estatisticas Ordenadas (1). — Definiu-se o
problema das distribui¢Ges exactas e das distribuigdes
assintéticas de estatisticas ordenadas. Considerou-se
primeiro o caso dos quantilhos para que se deu a
distribui¢fo exacta (conhecida a cumulante) e uma
distribui¢do limite. Terminou-se com as estatisticas
de ordem fixa (extremos e outras) pela exposigdo e
critica da solu¢fo de Fisuer e Tieper e da de GumseL.

Em fecho recordou-se que o curso ndo foi um epi-
sodio sem passado nem futuro no trabalho da insti-
tui¢fio mas que, muito pelo contrdrio serviu de ponte
obrigatéria de uma para outra parte de trabalhos em
progresso. Foi referida também a inevitabilidade da
organizagio no nosso meio de certa actividade do
tipo semindrio de matematicas aplicadas que preste a
engenharia a assisténcia necessdria.

NOTICIARIO

DOUTORAMENTO NA F. C. L

Tiveram lugar, em Fevereiro de 1952, na Faculdade
de Ciéncias da Universidade de Lisboa, as provas
para doutoramento em Ciéncias Matemdticas do
assistente do Instituto Superior de Ciéncias Econd-
micas e Financeiras, José Ribeiro de Albuquerque,
nosso querido colaborador.

A tese intitulada «Teoria dos conjuntes projec-
tivosw»(1) foi discutida pelo Prof. Doutor José Vicente
Gongalves. Os pontos afixados foram os seguintes :
1—Formas quadrdticas; transformacgdes lineares e
invariantes gerais; 2—Fungdes simétricas (em geral);
fungdes simétricas das raizes de um polinémio; 3 —

(') Revista da Faculdade de Citncias, 2.* sérle, A —Vol. 1,
pigs. 345 a 400, Lishoa, 1951.

Eliminagdo (polindmios de uma varidvel) ; 4 — Raizes
imagindrias em equacgdes (inteiras) reais; 5 —Teore-
mas de redutibilidade (equacgdes de coeficientes intei-
ros); 6 —Estudo analitico das quddricas regradas;
7— 0O problema da intersecgio das superficies em
Geometria Descritiva; 8 — Figuras geradas por fei-
xes de planos; 9 —Fungdes de variagfo limitada;
10 — As formas quadrdticas fundamentais na teoria
das superficies; 11 —Equacdes lineares as derivadas
parciais de 1.* ordem; 12 — O problema fundamental
do Cdlculo das Variacdes.

Os interrogatorios, relativos aos pontos n.** 6 e 12,
tirados 4 sorte, foram feitos, respectivamente, pelos
Profs. Doutores J. V. Gongalves e J. F. Ramos e Costa.

A Gazeta de Matemdtica felicita o Doutor J.
Ribeiro de Albuquerque.
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CONGRESSO INTERNACIONAL DE MECANICA

TEOQRICA E APLICADA

De 20 a 28 de Agosto deste ano realizar-se-d na
Universidade de Istambul o 8.° Congresso Internacio-
nal de Mecénica Tedrica e Aplicada. As comunicacbes
apresentadas serdo distribuidas por 5 secgdes: 1—Elas-
ticidade, plasticidade e reologia; 2 — Mecinica dos
fluidos (aerodinimica e hidrodiniimica); 3 — Meca-
nica dos sélidos (balistica, vibragdes, atrito e lubri-
ficagdo); 4 — Mecnica estatistica, termodinimica
e propagagdo do calor; 5 — Matemdticas da Fisica
e Mecénica e métodos de cdleulo.

As linguas oficiais do Congresso sdo: inglés, fran-
ciés, alemio e italiano.

A direcgio do Secretariado é: P. 0. Box 245 —
Istambul — Turquia.

MATEMATICAS

Exames de aptiddo para frequéncia das licenciatu-
ras em Ciéncias Matemdticas, Ciéncias Fisico-
-Quimicas e Ciéncias Geofisicas, preparatdrios
para as escolas militares e curso de engenheiros
gedgrafos — Ano de 1951 — Ponto n.° 2.

3336 —Demonstrar que, se os inteiros positivos a e
b forem primos entre si, a+b e a*—ab+ 5% ou sdo pri-
mos entre si ou tdm o mdximo divisor comum 3, R:
Sabe-se que, se a e b siio primos entre si, a+b e ab
também sdo. Mas

a®* —ab + b* = (a + b)*—3ab.

Vé-se entdlo que todo o divisor comum a a*—ab+Db*
e a+b € divisor de 3 ab e, portanto, s6 pode ser 3 (além
de 1) visto a+b e ab serem primos entre si.

3337 — Considere-se a sucessiio dos nimeros pri-
mos até p; seja a o produto de alguns desses nime-
ros, & o produto dos outros; demonstrar que a-+b
admite um divisor primo superior a p R: Se a+b €
primo, a proposigdo € evidente. Se a+b ndo ¢ primo,
admitird um divisor primo ¢ que ndo pode ser nenhum
dos factores de a ou b. Na verdade, supondo ¢ um dos
factores de a, por ex., seria b=c (teorema fundamental
da divisibilidade), o que € absurdo porque, nestas condi-
¢des, ¢ seria também um dos factores de b (se um nimero
primo divide um produto de factores primos € igual a
um deles).

3338 — Demonstrar que 32" +7n—6, onde =
¢ inteiro positivo, é sempre divisivel por 49.

PREMIO

O «alnstituto for the Unity of Science» concederd
um prémio de $500 4 melhor memdria sobre o tema
«Mathematical Logie as a Tool of Analysis: Its Uses
and Achievements in the Seciences and Philosophy».
Dois prémios adicionais de 200 dollars cada serdo
atribuidos aos dois outros melhores trabalhos. Trata-
-se duma competi¢io internacional a que todos podem
concorrer. Os trabalhos n3o devem conter mais de
25.000 palavras, podem ser escritos em inglés, fran-
cés, ou alemfo e tdm de ser apresentados antes de
1 de Janeiro de 1953. Para informagdes mais porme-
norizadas dirigir-se a: Institute for the Unity of
Science, American Academy of Arts and Sciences, 28,
Newbury Street, Boston, 16, Mass. U. 8. A.

M. Z.
(De Acta Mathematicas 87,— Uppsala, 1952)

ELEMENTARES

N. B.—Escrevendo f(n)=3-2*""4+Tn—6 cal-
cular f(1), formar a diferenga 8 f(n) — f(n+1) e
proceder por indugio completa. R:

f(l]) =3-204-7-1—6 =49
8f(n) —f(n+ 1) =2%[3.2%"+ 4 Tn — 6] —

—[3-23" 4 T(n41)— 6] =49n — 49 = 49.

Portanto, se f(n):-fg também f(n+1)—4'9, 0 que
demonstra a proposigdo por indugio completa, visto estar
verificado que f(1)—49.

3339 — Decompor de todos os modos possiveis -
1164 em duas parcelas inteiras positivas, miltiplas
de 13 e de 29 respectivamente. R: Sendo (x,,y,) uma

solugdio inteira positiva da equagdo 13x+429y=1164,
a correspondente solugdo do problema proposto é

13x,, 29y,.
3340 — Demonstrar que o produto dos » primeiros
1
nimeros impares é igual a = CP,, onde C ¢ P,

representam respectivamente o nimero de combina-
¢bes de 2n objectos n a n e o nimero de permutagdes
de n objectos. R:

!
%c;npn,__i_..f“,_nz_'_ n! =

2 nlal
a=-=;7(2n) 2n—-1)2n—2)--(u+2)(n+1) =
=(@2n—1)(2n—38)..-3.1
atendendo a que 2n—2k=2 (n—-k).



