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GAZETA DE MATEMATICA

Problémes de dépouillements— V"
Triangles imités du triangle arithmétique de Pascal

par Pierre Dufresne

en] O 1] 23] 4> Tableau donnant en fon-
1l 1 | ction de 6 etde b les va-
&1 |77 I = leurs de:
2 Y] A>B+1
el £ Pt N(u,r,) B>A4-—3
5
) ! e On rappelle que si a>1
7
= —i e A>B+1
g .»
= Na,»y| B>A4—3 =
b LW et A>B-1
t =Ngo 3|B>A4-1
et que si

a>b+1 et b>a—3
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Tableaw donnant en fon-
1 ction de 6 et de b les va-
— e leurs de:
A>B 1
B>A-—-4
1 On rappelle que si a>1
A= B +1
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= N(a—z,b}\ B> A—12

1 N, vy

1v‘("‘ » B)

m]-:le ul.lu‘ml_

1 et que si
a>b+1let b pa—4

o=
~|le|e
-

J3 R RI BT E. Tableau donnant en fonction
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= : o e A>B+1
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5 2 On rappelle que si a>1
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* Conclusfio do artigo publicade nos n.” 44, 45, 46, 47 o 52
da G. M.
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NEIRIEIRIK Tableau donnant en fonction
1|1 de 0 et de b les valeurs de:
4 | A>B+1
Ll "V(u,b)iB>A—G
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slliel S| On rappelle que si a>1
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11 21| 34 of e s
a>b+1 et 5>a—6
A>B+1
R b (T T
) (a—2) 101
(a+b5—2)! (a+b—2)!
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N °| LlE] sf &[5 Tableau donnant en fon- Tableaw donnant en fonction de a et de b les
5 ction de 6§ et de b les va- wvaleurs de:
= 5 M o leurs de: Na,b,e)[4>B>0]

- , pour ¢=1 dans ce cas particulier la formule

S = o A>B N@,b,0)[4>B>C) =
= = I i S @,0) | B>A4-3 a—b a—ec b—ec (a+b+c)!

77 % i e [ a4+bh a+c b4+e alble!
=t 3 el A On rappelle que devibnts

et I s [ s Na,s,1)[A>B>0] =
. Y si a>b>a—3 a=b a=1 . BT (a5 W]
9 1 = . 3
PR S L) a+b a+1l b+1 albll!

10 1 |A>B 7

S T T T 151 YenlB>a-3 9 i I
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Tableau donnant en fonclion de a et de b les
valeurs de:
N@,b,e)[4>B> 0]

pour ¢=0 dans ce cas particulier la formule

N@,b,09)[4>B>C)=
a—b a—e b—c¢ (a+b+e)!l

—a+b'a+c-b—1—c aldblel
devient:
2 a—b (a+9)!
1 0,0) [A>B>0] = e
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Tableauw donnant en fonction de a et de b les
valeurs de:

Na,b,6)[A>B>0)

pour e= 2 dans ce cas particulier la formule
Nia,b,0)[A>B>0]=

a—b a—c b—c (a+b+¢c)!

“a+b'a+c'b-|—c alble!
devient :
Nia,b,2)[d>n>0] =
a—b o—3 53 (&b 0T
Ta+b a+t2 6+2 albl2!
g |
8 ¥ =7, 93.360
i 19.448 | 77.350
6 3.550] 15.444 | 43.816
5 702 [2,860| 8.019 | 18.720
= 110 | 462 [1.300 3.008| 6.125
"3 12 | 54 154 852| 702 1.274
T
T
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Tableau donnant en fonction de a et de b les
valeurs de:

Na,b,)[4>B>C)
pour ¢=3 dans ce cas particulier la formule
N@,b,e)[(4>B>0] =
_a—b'a—c.b—c (a+b+¢c)!
a+b a+ec b+e alblel

devient:
Na,s,8)[4>B>0] =

a—b a—3 b—3 (a+ b+ 3)!
a+bdb a+3 b+3 alb!3!

A lteoria das

«H4 mais de 50 anos que o engenheiro Heaviside
estabelecen as suas regras de edleulo simbdlico, numa
awlaciosa memdria onde cdleulos matemadticos, defici-
entemente justificados, sdo utilizados para a solugio
de problemas de fisica. Este cdlculo simbdlico, ou
operacional, nio deixou de se desenvolver desde entio
e serve de base aos estudos tedricos dos electricistas.
Os engenheiros utilizam-no sistemiticamente, cada
um dentro da sua concepgiio pessoal, com a consecién-
cia mais ou menos tranquila; tornou-se uma téenica
«que nio é rigorosa mas que déd bons resultados». De-
pois da introdugdo por Dirac da famosa fungio 3 (x) ,
que seria nula em todos os pontos, excepto para
x =0, e seria infinita para « = 0, por forma que
fhaﬁ' (z) de=+1, as f6rmulas dec cdlculo simbdlico

et -
tornaram-se ainda mais inaceitdveis para o espirito
de rigor dos matemdticos. Escrever que a fungiio de
Heaviside Y (x), igual a 0 para <0 e a1l para
=0, tem por derivada a fun¢io de Dirac 3 (x)
cuja prépria definigio é matemiaticamente contradité-
ria, e falar de derivadas &' (x), 3" («),--- desta fun-
¢io destituida de existineia real, é ultrapassar os
limites que nos sfio permitidos. Como explicar o su-
cesso destes métodos? Quando uma tal situagfo con-
traditéria se apresenta, é bem raro que dela niio
resulte uma nova teoria matemadtica que justifique,
sob forma modificada, a linguagem dos fisicos; hd
nessa mesma sitnagio, uma fonte importante de pro-
gresso das matemdticas e (la fisica. ..

Generalizdmos a no¢io de fungio, primeiramente
pela nogiio de medida, depois pela de distribuigfo. §
serd uma medida e nie uma fungdo, 3' uma distri-
bui¢iio e nio uma medida. Hd j4 mesmo muito tempo
que os tedricos do potencial magnético utilizam os

3
8 ) 370.500
7 el 53,648 [277.134
6 A 9.856| 44,200 |136.185
5 Fori 1.274|46.006| 18.900 | 48.620]
WA ol | 110 | 572|1.872| 4.875 | 11.000
~—1—1—1—
—— P |
——|—]—
— LI | |
el v lsfalalslslT]| .8 9
distribuicdes

doublets ou dipolos, os folhetos ou dupla camada,
ete...; mas sfio todos seres diferentes, de defini¢fio
alids duvidosa, sem ligagio alguma com as do cdl-
culo simbdlico dos electricistas. . .».

Assim inicia Lauvrexr Scmwartz, um dos mais
jovens e valorosos matemdticos Ja actualidade, a
sua bela obra em dois volumes, Théorie des Dis-
tributions (1).

A Redacg¢lio da G. M., interessada, ao maximo, em
dar realizag¢io ao seu objectivo fundamental, ser efec-
tivamente um «jornal dos estudantes de matematica
das escolas superiores», «convertendo-se num instru-
mento de trabalho de reconhecida utilidade», pretende
apresentar brevemente aos scus Leitores uma série
de artigos de introdugfio 4 Teoria das Distribuigdes.

Tais artigos devem dirigir-se ao tipo médio de estu-
dante dos dois Gltimos anos das nossas Universidades,
isto é, devem pressupor da parte dos seus leitores ape-
nas conhecimentos rudimentares de Andlise infinitési-
mal. Um problema grave do nosso ensino reside na
existéncia de uma juventude estudiosa que, salvo
rarissimas excepgdes, se encontra a dois passos da
vida prdtica, apenas com as perspectivas adquiridas
através duma «sebentaw», ou, mais discretamente, de
afolhasw.

kegosijar-nos-iamos se, como complemento do es-
tudo de tal série de artigos, alguns dos nossos jovens
universitdrios sentissem interesse no prosseguimento
e aplicagdes dum tdo recente ramo das matemdticas
como o da Teoria das Distribuigdes.

J. G T,

(') Hermann & Cie., Editeurs, Paris



