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a regra do produto do determinantes. Diga quais são 
as propriedades verificadas e deduza que efectiva-
mente se tem 

3908 — Seja 9JI um módulo — D onde fl é um corpo 
satisfazendo à condição de cadeia ascendente. Sa-

bendo-se que o elemento unidade do corpo actua 
como o automorfismo identidade (x 1 — x) demonstre 

a) que _ee 2TI for simples è 5BÍ=-uíl em que («ĵ O è 
arbitrário e v e 2Tt 

6} que se não é simples, é soma directa dum 
número finito de módulos simples. 

P R O B L E M A S 
Problemas propostos ao concurso 

S E C Ç Ã O ELEMEMTAH 

3909 — Provar que 

(1 + i/3)" = 6 ( 1 4 - V/ã)""' + 4 ( 1 + V^)""3 

3910 —Considere um triângulo equilátero (ylj,Bj,Cj] 
de área £1. Inscrito no triângulo anterior um novo 
triângulo equilátero [At, D2, C't] tal que os sens lados 
sejam respectivamente perpendiculares aos do ante-
rior. Do mesmo modo e indefinidamente triângulos 
equiláteros, inscritos nos sucessivos triângulos que se 
vão obtendo por aquele processo. 

Calcule o limite da soma das áreas dos triângulos 
quando o número destes tende para oo. 

S Í T Ç Á O M É D I A 

3911 — Demonstrar que 

ri"{arctg3c) { « - 1 ) 1 
— i — - — *= ( - 1 ) " - ' - — sen (n • are cota;). 

rfx" v ' {1 + x')1"1 v ' 

3912 — Demonstrar que a c o r r e s p o n d ê n c i a 
a + b 1—» o + t> V 5 (o e 6 racionais) não é um 
isomorfismo, e provar que não pode existir nenhum 
isomorfismo entre os corpos R (VÜ) e li . 

Resoluções dos problemas do concurso, propostos 
no 5 6 

Apresentou soluções correctas dos n ." 3730, 3731 
e 3732, que se publicam, o Snr. Fernando de Jesus. 

3730 
a t g x 

R ; Como tg 2 x - virá tg 2 x tg x s 
1 + tg ! X 

2 t g " x , 2 tg*x 
-- •——— •>{) e lambem é evidente que < 2 

1 + t g ^ s I + tg 1 x 
donde se conclui que 0 < ^ t g 2 x t g x < 2 o que mostra 
que é impossível a dupla desigualdade proposta. 

3731 
E : Como p = OP cos a e p — 2 cos A vem 

3 cos A 2 cos A 2 cos A 

Conclui-se também que QR — 

q - 4 

q _ 4 q -- 4 

sen « / l - c o s " « 

q - 4 

\ / 1 J ~ 
V 14-4 dos A V 1 + 4 eos1 J 

•. Então 

r — QR cos a 

L COS' A V I + 4 eos1 A 
q — 4 2 cos A 

V ^ l + 4 cos' A 

l / t + 4 cos' A 

= 2 cos A (q — 4) e como q ^ ^ l + p* — 1 + 4 eos1 A 
vem r = 2 cos A (4 cos' A — 3) — 2 eos 3 A e. q. íf_ 

O P y T + p* 1^1+4 cos5 A 

3 7 3 2 
R : Sendo x = n (inteiro) e substituindo este valor 
na função da-Jn, vem y=r ns + (2 n-j-1) (n — n) na 511« 
é o mesmo valor i/ne se obtém fazendo x —n em y = x ' . 

Considerando us inteiros consecutivos n e n + 1 e 
sendo X-=.n + 0 ( O < S < l ) vem para valor correspon-
dente da função : Y — n*+ (2 n +1) 5 . 

Ora a equação da recla que passa pelos pontos (n , n1) 
[(n + 1 ) , (n + l) 1] pertencentes a y — xs e' Y — n' = 
-=• (2 n + 1) {X —n) e fazendo X = n+6 vem Y = n ! + 
+ (2 n +1) S , 

Fica assim demonstrado que a representação gráfica 
da equação é uma poligonal inscrita na parábola y = x* 
cujos vertices correspondem aos valores inteiros det 
variável, independente. 

3733 — NSo foram apresentadas soluções. 
cus I 


