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Desfapa-!e a mudanga de varidveis nos diferentes
integrais
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O primeiro integral da:
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Intregando por partes, tem-se

ff(x,i)dx

Atendendo a estes resultados e feitas as redugdes,
obtém-se :

f' E)-—(x—a} dx=[f (x,2) (x—a) ]t —
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Enunciados e solugles dos n.% 4074 a 4089 de J. R. Albnqnorqu.
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ESCOLAS ESTRANGEIRAS

.U. R. E. E. P. — GeoMETrRiA ANaLiTICA E VECTORIAL —
Exame final — 2 de Janeiro de 1954.

4090 — Achar a envoltoria da altura B D de um
tridngulo A4 B C, tendo fixo o vértice 4 e o lado B C,
de comprimento constante, deslisando sobre uma recta
fixa.

4091 — Sendo a e b vectores perpendiculares mos-

trar a existéncia de uma infinidede de vectores ;tai,
que B G b6 exprimi-los em fuugﬁn dos dadoes e de

um escalar varidvel. Dar uma intrepretagio geomé-

trica & quest3o, admitindo varidveis as imagens de
- = -
a,bev.

4092 — Reconhecer se a superficie de equagdo 9 .0*+
+49y+ 122y + 82 + 12y — 13y + 85 =0 £ cilin-
drica e, em caso afirmativo, caracterisd-la.

U. R. E. E. P. — GeomeETRiA Awarnfrica — 2.* Prova
final — 23 de Novembro de 1954.
4093 — Uma superficie é representada pela equa-
cdo
52 +8y* + 52— 4dyz + Bza+ day—4a + 2y +
+ 4z2=0
que pode ser simplificada por uma rotag¢do dos eixos
de acordo com o seguinte quadro de cossenos direc-
tores

- y »
x 2/8 2/3 1/3
Y 1/3 —2/3 2/3
2 98 AR =98

Caracterizar a superficie depois de reduzida a sua
equagiio e procurar uma representagio da mesma em
coordenadas cilindricas.

4094 — Mostrar analiticamente que, num tetraedro
qualquer, as rectas que unem os meios das arestas
opostas passam num ponto. Achar as coordenadas

desse ponto.
Enunciados dos n.% 4090 a 4094 de M. Zaluar.
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105 — R. Buiwpus — F. Léseit — Nichteuklidische
Geometrie — 3.2 edigdo corrigida — «Sammlung
Goschen» —Walter de Gruyter & Co. 1953 — Berlim.

O presente livro abre com uma exposi¢io cronold-
gica da evolugdo da geometria, desde Evcripes e os

seus Elementos até os trabalhos de Gauss, Losarsonz-
vsky e Borvar

A «Geometria Absoluta», no 2.° capitulo, assenta
nos postulados de Hiveert; ai se estudam os axiomas
de ordenagfdo, dimensdo, das congruéncias, as conse-
quéncias destes axiomas, alguns teoremas sobre a cir-
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cunferéncia, os axiomas da divisibilidade dos segmen-
tos, de Arquimepes e da continuidade. Consegue-se
assim obter o corpo dos nimeros reais e a partir dele
construir uma base cartesiana do espago.

Todos estes resultados sdo igualmente vdlidos para
as geometrias euclideana, hiperbdlica e eliptica.

No 3.° capitulo estuda-se a geometria euclideana e
no 4.° a axiomdtica da geometria hiperbélica no cir-
culo unidade.

O 5.° capitulo, que compreende cerca de metade do
livro, estuda a geometria hiperbdlica como disci-
plina independente—nog¢des de ortogonalidade, para-
lelismo de rectas, curva de distincias, circulos, medi-
das de 4dngulos, fun¢des hiperbdlicas, trigonometria,
poligonos regulares, etc..

O cap. 6 ainda se refere rapidamente & geometria
eliptica.

Nesta pequena obra o Autor faz um estudo com-
pleto da geometria hiperbdlica plana que interesa
vivamente 4 formagdo do nosso professorado secun-
ddrio, na sua generalidade totalmente afastado dos
problemas fundamentais das geometrias nio euclide-

anas.
J. G. T.

106 — A. A. Fraeske. — Integers and Theory of
Numbers — «The Seripta Mathematica Studies»—
Seripta Mathematica — 1955 — New York.

O professor Fraesken dd-nos, num livro de éptima
apresentacio, a tradugio do primeiro volume da sua
obra em hebraico — Mavo Le Mathematika — (Intro-
dugiio A Matemdtita) melhorada em virias modifica-
¢oes e adigdes. Anuncia ainda a publicagio para breve
de outros dois volumes: um dedicado aos conceitos
fundamentais da dlgebra (grupos, aneis e corpos) e
ao papel de tais conceitos na extensdo da nogio de
nimero aos campos real, complexo e hipercomplexo;
o segundo A teoria dos conjuntos, particularmente
nimeros cardinais e ordinais transfinitos.

O presente volume trata dos seguintes questSes:

Niimeros naturais como cardinais: notagdo, con-
ceito de nimero cardinal e ordenacio.

Niimeros naturais como ordinais: axiomas de Peaxo,
independéncia dos axiomas, indugfio matemdtica, adi-
¢do, multiplicagdo, relagio entre ordinais e cardinais

Teoria dos mimeros: nimeros primos e sua distri-
buigio, parti¢io do circulo, teoremas de Feruar, con-

ceito de congruéncia, nimeros perfeitos e amigdveis,
nimeros algébricos e ideais.

Niumeros racionais: fracgbes positivas, inteiros
negativos, o campo dos racionais.

De acordo com os actuais programas de aritmética
racional do nosso ensino secunddrio, o presente livro
6 um optimo elemento informative e diddtico, & dis-

posigio do nosso professorado.
J. G. T.

107 — P. DUBREIL — Algébre. Tome I.— 2.2 edigfo
revista e aumentada — «Cahiers Scientifiques »,
Fasc. XX — Gauthier-Villars. Paris

A Algebra de Dubreil era até h4 pouco, na literatura
francesa, uma obra fundamental sobre as modernas
teorias algébricas.

Pode dizer-se, porém, que esta nova edigdo consti-
tue um livro inteiramente novo.

Se, por um lado, o nivel cientifico da obra melhorou
bastante, nela permanece o mesmo espirito de clareza
e precisdo que a caracterizava inicialmente.

As adigBes incluidas ultrapassam 150 pdginas ;
muitas passagens foram inteiramente refeitas. Estas
modificagdes referem-se A teoria dos conjuntos (apli-
cacdes multiformes, conjuntos ordenados, conjuntos
finitos e niimeros naturais, teorema de Zorn), as estru-
turas algébricas ordenadas, a teoria dos semi-grupos
(equivaléncias principais, grupos ou pseudo-grupos
homomorfos), 4 teoria dos aneis e ideais (relagdes com
a teoria dos semi-grupos, teorema de Krurr sobre a
factorizagio, decomposi¢io noetheriana com aplicagio
ao teorema de Noeruer sobre a interseccdo de duas
curvas algébricas planas). A exposi¢io assenta em
ideias gerais bdsicas, como a utilizaglio sistemdtica
da operagio de fecho, das equivaléncias regulares, ete.

As demonstragbes sdo apresentadas com todos os
pormenores ; 08 exemplos e exereicios permitem ao
leitor tirar o maior proveito do estudo.

Se bem que facilite a iniciagio no importante ramo
das matemdticas modernas, que ¢ a Algebra Abstrata,
este livro oferece aos especialistas a exposigio de
resultados recentes e pontos de vista novos.

Destina-se pois a alunos e professores e ¢ de desejar
que faga sentir a sua infludneia nos estudiosos do
nosso pais.

J. G. T.

Errata — O nimero 60-61 safu por lapso com o pre¢o de 17850 em vez de 35500



