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d» d (b—a) 
Mas, como -- — 1 u trem quatro inte-<$X d> dX 

r> d í da 
grais para calcular F ' (1) — t • (b — a) du + 

Ja à<t dX 

Jo dr 
+ I i i u (b — a) du + / ^ ( b — a) du 

Jo » 
d (b - a) 

dx 

+ r f (? > S-) • dx 
• du. 

Tiremos dos integrais tudo o que não contém u , nem 
da /*' <Jf 

directa nem indirectamente F'(X)= — {b—a) / •— du + 
dx J0 à<t 

, T ót , r àl 
' 1 (b — » ) / — u du + (b — a) / ~ du + 

Jo <h Jo à* 
dx 

d (b - a) 
dx £ x) du 

Desfaça-se a mudança de variáveis nos diferentes 
integrais 

da r>àf, d (b — a) t r<-df. 

rà? 1 d(b—a) C*.. 

O primeiro integral dá: 

Intregando por partes, tem-se 

£ í - j T f ( x , X ) d x 

a estes resuííado» e feitas as reduções, 
obtém-se: 

db d a 

Enunciados « so 111 (.las dos 11.°' 40 ti a 4033 da J, R . Albuquarqua. 

E S C O L A S E S T R A N G E I R A S 
U. R . E , E . P. — GEOMEIHIA ANALÍTICA r. VSCTOBIAL — 

Exame final — 2 de Janeiro de 1954. 

4 0 9 0 — A c h a r a envoltória da altura BD de um 
triângulo ABC, tendo fixo o vértice A e o lado B C, 
de comprimento constante, desligando sobre uma recta 
fixa. 

4091 — Sendo a e b vectores perpendiculares mos-
• * 

trar a existência de uma infínidede de vectores v tais 

que v a b e exprimi-los em função dos dados e de 
um escalar variável. Dar uma intrepretação geomé-
trica à questão, admitindo variáveis as imagens de 

4092 — Reconhecer se a superfície de equação 9 
+ 4 í f ' + \2xy + 8 « + 12y — 13y + 35 - 0 é cilín-
drica e, em cato afirmativo, caracterisá-la. 

TJ. R . E . E . P . — GEOUETHIA ANALÍTICA — 2,* P r o v a 
final — 23 de Novembro de 1954. 
4093 — Uma superfície é representada pela equa-

ção 
5a!1 + 8 + 5a ' - 4jíii f 8 s » + 4xy —4;c + 2y + 

+ 4s = 0 
que pode ser simplificada por uma rotação dos eixos 
de acordo com o seguinte quadro de cosseno» direc-
tores 

x y * 
A 2/3 3/8 1/8 
Y 1/3 — 2/3 2/3 
Z 2/3 - 1/3 - 2/3 

Caracterizar a superfície dopois de reduzida a sua 
equação e procurar uma representação da mesma em 
coordenadas cilíndricas. 

4 0 9 4 — Mostrar analiticamente que, num tetraedro 
qualquer, as rectas que unem oi meios das aresta* 
opostas passam num ponto. Achar as coordenadas 
desse ponto. 

Euuaciados dos a."* 4030 A 4094 da M. ZiluT, 

B O L E T I M B I B L I O G R Á F I C O 
Nesta secçRo, Aléx d» extractos de críticas aparecidas am 

a outras publicações do Matemática da que o s Autoras 

1 0 5 — R. BALDUB — L'\ LÖBELL — Nichteukl id ische 
Geometrie — 3.' edição corrigida — «Sammlung 
Göschen«-Walter de Gruyter & Co. 1953-Berlim, 

O presente livro abre cora uma exposição cronoló-
gica da evolução da geometria, desde EUCLIDKH e os 

rovlstis estrangeiras, sarflo publicadas critica* <1« liyro* 
ou Editores ea-flATOtn dois exemplarei à ftedacç&o. 

seus Elementos até os trabalhos de GAUSS, LOBATSCHÍ-
VSKY e BOLYAI. 

A «Geometria Absolutas, no 2.° capitulo, assenta 
nos postulados de HILBEHT; aí se estudam os axiomas 
de ordenação, dimensão, das congruências, as conse-
quências destes axiomas, alguns teoremas sobre a cir-
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cunferência, os axiomas da divisibilidade dos segmen-
tos, de ARQUIMEDES e da continuidade. Consegue-se 
assim obter o corpo dos números reais e a partir dele 
construir uma base cartesiana do espaço. 

Todos estes resultados são igualmente válidos para 
as geometrias euclideana, hiperbólica e elíptica. 

No 3." capitulo estuda-se a gooinetria euclideana e 
no 4.® a axiomática da geometria hiperbólica no cir-
culo unidade. 

O 5." capitulo, que compreende cerca de metade do 
livro, estuda a geometria hiperbólica como disci-
plina independente —noções de ortogonal idade, para-
lelismo de rectas, curva de distâncias, círculos, medi-
das de ângulos, funções hiperbólicas, trigonometria, 
polígonos regulares, etc., 

O eap. 6 ainda se refere rapidamente à geometria 
elíptica. 

Nesta pequena obra o Autor faz um estudo com-
pleto da geometria hiperbólica plana que interesa 
vivamente à formação do nosso professorado secun-
dário, na sua generalidade totalmente afastado dos 
problemas fundamentais das geometrias não euclide-
anas. 

j . G. T. 

106 — A. A. FRAKKKKI, — Integers and Theory of 
Numbers — «The Scripta Mathematica Studies»— 
Scripta Mathematica — 1955 — Naw York. 

O professor FHAUNKEL dá-nos, num livro de óptima 
apresentação, a tradução do primeiro volume da sua 
obra em hebraico — Mavo Le Mathematika — (Intro-
dução à Matemática) melhorada em várias modifica-
ções e adições. Anuncia ainda a publicação para breve 
de outros dois volumes: um dedicado aos conceitos 
fundamentais da álgebra (grupos, anéis e corpos) e 
ao papel de tais conceitos na extensão da noção de 
número aos campos real, complexo e hipereomplexo; 
o segundo à teoria dos conjuntos, particularmente 
números cardinais e ordinais transfinitos. 

O presente volume trata dos seguintes questões: 
Números naturais como cardinais: notação, con-

ceito de número cardinal e ordenação. 
Números naturais cotno ordinais: axiomas de PEANO, 

independência dos axiomas, indução matemática, adi-
ção, multiplicação, relação entre ordinais e cardinais 

Teoria dos números: números primos e sua distri-
buição, partição do circulo, teoremas de FERMAT, con-

ceito de congruência, números perfeitos e amigáveis, 
números algébricos e ideais. 

Números racionais : fracções positivas, inteiros 
negativos, o campo dos racionais. 

De acordo com os actuais programas de aritmética 
racional do nosso ensino secundário, o presente livro 
ó um óptimo elemento informativo e didático, á dis-
posição (to nosso professorado. 

J. O, T, 

107 - P. DUBREIL — A l g è b r e . Tome 1 , - 2 . « edição 
revista e aumentada — «Caliiers Scientifiques m, 
Fase. X X — Gauthicr-Villars. Paris 

A Álgebra de Dubreil era até há pouco, na literatura 
francesa, uma obra fundamental sobre as modernas 
teorias algébricas. 

Pode dizer-se, porém, que esta nova edição consti-
tuo um livro inteiramente novo. 

Se, por um lado, o nível cientifico da obra melhorou 
bastante, nela permanece o mesmo espírito de clareza 
e precisão que a caracterizava inicialmente. 

As adições incluídas ultrapassam 150 páginas ; 
muitas passagens foram inteiramente refeitas. Estas 
modificações referem-se à teoria dos eonjuntos (apli-
cações multiformes, conjuntos ordenados, conjuntos 
finitos e números naturais, teorema de Zorn), às estru-
turas algébricas ordenadas, â teoria dos semi-grupos 
(equivalências principais, grupos ou pseudo-grupos 
homomorfos), à teoria dos anéis e ideais (relações com 
a teoria dos semi-grupos, teorema de KRULT, sobre a 
factorização, decomposição noetlieriana com aplicação 
ao teorema de NOETUER sobre a interseccão de duas 
curvas algébricas planas), A exposição assenta em 
ideias gerais básicas, como a utilização sistemática 
da operação de fecho, das equivalências regulares, etc. 

As demonstrações são apresentadas com todos os 
pormenores j os exemplos e exercícios permitem ao 
leitor tirar o maior proveito do estuda. 

Se bem que facilite a iniciação no importante ramo 
das matemáticas modernas, que é a Álgebra Abstrata, 
este livro oferece aos especialistas a exposição de 
resultados recentes e pontos de vista novos. 

Destina-se pois a alunos e professores e é de desejar 
que faça sentir a sua influência nos estudiosos do 
nosso país. 

J. G. T. 

Errata — O número 60-pl saiu por lapso com o preço de 17$50 em vez de 35$00 


