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Nesta secclo, além de extractos de criticas aparecidas em revistas estrangeiras, serfio puhlicadas criticas de livros
@ onjres pablicagles de Matemditica de que os autores ou Editores enviarem dois exemplares 4 Bedacgllo.

113 — M. L. Doseein. — Jacoriy, L. Lesizur e R.
Crowsor — Legons sur la théorie des Ireillis, des
structures algébriques ordonnées et des Ireillis
géoméltriques — Cahiers Scientifiques, fase. XXI,
385 pdg. — Gaathier - Villars, Editear — Impri-
mieur — Libraire, Paris, 1953.

Estamos em presenga de mais um belo livro da
Colecgio «Cahiers Scientifiques», dirigida por Gastox
Juria.

Trata-se, como se afirma na Introdugfo, do desen-
volvimento de um ensino semestral realizado pelos
Autores na Faculdade de Ciéncias de Poitiers, nos
anos escolares de 1950-1951 e 1951-1952.

Esta obra estd dividida em trés partes.

Na primeira parte, elaborada por R. Crosor, tra-
tam-se as nogdes fundamentais relativas aos Reticu-
lados abstractos.

O capitulo | é dedicado aos Conjuntos Ordenados (ou
parcialmente ordenados, segundo a terminologia de
Ganrerr Birkaorr). As propriedades gerais dos Reti-
culados e Semi-reticulados sio expostas no Capitulo II.

O Capitulo IIl trata de Reticulados Completos e
Semi-reticulados Completos, incluindo a demonstragio
do Teorema de MacNeiLLe relativo 4 imersdo de um
conjunto ordenado num reticulado completo.

O Capitulo 1V é dedicado ao estudo das nogdes de
Homomorfismo e [somorfismo de semi-reticulados e de
reticulados.

Os Reticulados Modulares, Distributivos e Semi-mo-
dulares sdo estudados, respectivamente, nos Capitulos
V, Vi e VII Introduz se a nog¢io de Reticuladu Modu-
lar Enfraquecido, que se revela muito itil para o
estudo de certos reticulados geométricos.

A definicio de Reticulado Semi-modular é dada
independentemente de ser finito ou nido o comprimento
do reticulado e vdrias propriedades conhecidas para
os reticulados semi-modulares de comprimento finito,
sio estabelecidas para reticulados semi-modulares
mais geris, a saber, aqueles em que todas as cadeias
limitadas sfo de comprimento finito.

Os Reticulares Complementados e Relativamente
Complementados s3o estudados no Capitulo VIIL
Estabelece-se uma condi¢gio necessdria e suficiente
para que seja complementado ou relativamente com-
plementado, um reticulado semi-modular com pri-
meiro elemento e em que todas as cadeias limitadas
sdo de comprimento finito.

O Capitulo IX trata de nogdes e propriedades liga-
das ao conceito de Independéncia em reticulados e
em semi-reticulados.

A segunda parte deste trabalho, da autoria de
M.m Dusrrin-Jacorin, é consagrada ao estudo dos
conjuntos munidos de uma estrutura algébrica orde-
nada.

Comega por estabelecer as proprirdades gerais dos
Reticulados Multiplicativos on Grupdides Reticulados
e, mais geralmente, dos G'rupoides ordenados, tomando
o termo «grupoide» na acep¢do de Oysreiy Ore.

A operagao de Residuagdo é estudada no Capitulo
II, que termina pelas demonstragdes de que fodo o
grupo reticulado em cadeia é arquimedeano e comutative
e todo o corpo ordenado arquimedeano € comutativo.
[Em «Lattice Theory», de Garrerr BirknoFr, mos-
tra-se que € comutativo todo o grupo reticulado com-
pleto).

No Capitualo III estudam-se Congruéneias. E apre-
sentada uma condigio necessdria e suficiente para
que uma equivaléncia definida num conjunto orde-
nado, seja regular com respeito i relagdo de ordem.

Introduz-se a noc¢lo equivaléncia fortemente requiar
superiormente (equivaléncia F. R. 8 ) e mostra-se que
toda a congruducia num reticulado é uma equiva-
léncia F R. 8., com respeito i relagio de ordem defi-
nida pela opera¢io aunifos.

Da3o-se algumas propriedades gerais das congruén-
cias definidas numa dlgebra.

Estabelece-se uma condigio necessdria e suficiente
para que um subconjunto de um grupoide associativo
seja classe de alguma congrudncia nele definida e tal
condigio € estabelecida independentemente de o gru-
poide ter ou ndo elemento unidade. Para o caso de o
grupoide ser grupo, mostra-se que existe apenas uma
congruéneia que admite por classe um subconjunto
que satisfaga a tal condigio.

Mostra-se ainda que, para todo o semi-reticulado,
bd um reticulado de congruéncias que admitem por
classe todo o subsemireticulado convexo dade.

No Capitulo seguinte estudam-se os Ideais.

Comecga-se por dar uma defini¢io de complexo ideal
num grupoide associativo; a defini¢do é tal que, no
caso de o grupoide ser grupo, um complexo é um com-
plexo ideal se e 86 se ¢ um subgrupo invariante. Os
complexos ideais sdo utilizados para a determinagio
das congruéncias de uma dlgebra.

Define-se ideal de um reticulado e estudam-gse as
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relagdes entre ideais e congruéncias, procurando as
congruéneias que admitem um dado ideal como classe.

Estabelecem-se propriedades importantes, sob o
ponto de vista dos reticulados, dos ideais de um grupo
reticulado, de um anel, de um grupoide e, finalmente
de uma dlgebra.

Nos Capitulos V e VI sdo demonstrados virios teo-
remas de decomposigio.

Finalmente, a terceira parte da obra, escrita por
L. Lesieur, trata do estudo dos Reticulados Geomé-
tricos.

O Capitulo I diz respeito aos Reticulados Geomé-
tricos de dimensio finita. Comega por observar que
os elementos de uma Geometria Projectiva e os ele-
mentos de uma Geometria Atim constituem reticulados
Em seguida, procede-se 4 construgio axiomitica de
uma Geometria de dimensdo =, partindo directa-
mente dos elementos de um reticulado. Caracterizam-
-se, de vdrios modos, as geometrias de dimensdo n.

No capitulo Il estadam-se anilogamente os Reti-
culalos Geométricos de dimensio infinita, introduz-se
a nogdo de paralelismo e dd-se uma condigio neces-
sdria e suliciente de irredutibilidade de um reticulado
geométrico.

No Capitulo seguinte estudam-se as geometiias
projectivas de dimensfo finita ou infinita e caracteri-
zam-se as geometrias projectivas irredutiveis.

As Geometrias afins de dimensio finita ou infinita
sfio estudadas no Capitulo IV. Uma geometria afim é
definida como uma geometria modular enfraguecida
de dimengio igual ou maior que 2, que verifica o
postulado de Euclides,

Introduz-se o chamado Postulado de Euclides Gene-
ralizado: «Dada uma recta de um reticulado geomé-
trico e dado um pouto nido pertencente a recta, existe
quando muito uma recta que passa pelo ponto e é pa-
ralela & recta dadax.

Define-se em seguida Geometria Afim Generalizada
como uma geometria modular enfraquecida de dimen-
sdo igual ou maior que 3, que verifica o postulado
de Euclides generalizado.

Estuda-se o paralelismo numa geometria afim gene-
ralizada.

Constroi-se uma geometria projectiva a partir de
uma geometria afim generalizada,

Estabelece-se finalmente a irredutibilidade de uma
geometria afim generalizada.

As geometrias planas (isto é, de dimensio 2) afins
sdo estudadas, por via analitica, no Capitulo V.

Faz-se uma referéncia especial as Gevmetrias Pla-
nas Afins de Translacgdo, as Geomelrias Planas Afins
Desarguianas e Geometrias Planas Afins Pascalianas.

No iltimo capitulo pdem-se em relévo as ligagoes
intinas existentes entre as variedades lineares de

uma geometria projectiva irredutivel e os subespacos
vectoriais de um espzgo vectorial.

Mostra-se que o reticulado dos subespagos vecto-
riais de um espago vectorial é uma geometria pro-
jectiva irredutivel e que toda a geometria projectiva
irredutivel de dimensfio superior a 2 é isomorfa a
geometria projectiva dos subespagos vectoriais de um
espago vectorial.

0 texto, de leitura agraddvel, é ilustrado com exem-
plos muito bem escolhidos.

Nio tem este livro a feigio enciclopédica de «Lat-
tice Theory» de Garrerr Birgknorr Antes tem carde-
ter diddtico, no bom sentido —no sentido de habilitar
o leitor ao estudo de Memorias originais e estimular
o sen trabalho pessoal.

No final de cada capitulo sfo propostos vidrios
exercicios com o objectivo de dominar e desenvolver
as matdrias expostas.

Desejamos que esta obra seja lida por Professores
e Estudantes de Matemadtica, pelo muito que ela pode
contribuir para a actualizagio dos cursos de Mate-
maitica das nossas Escolas Superiores, actualizagio
absolutamente indispensdvel e urgente, que nenhum
artificio pode ja iludir.

J. Morgado

114 — 1. P, Naraxson — Theorie der Funktionen einer
reellen Verdnderlichen —1934 — Agapemie VerLae
— Berlin.

Com a traducio alemi desta obra de I. P. Naransox,
a editora «Akademie-Verlage poe a disposigio dos
alunos e professores de matemdtica que dominam esta
lingua, um livro que pode contribuir grandemente
para a divalgagio de estudo profundo e actualizado
da Andlise Matemdtica.

Na realidade, a categoria deste livro, publicado
pela primeira vez em 1950 (1), imp&e-no por forma
que, quatro anos depois é adoptado como livro de texto
em virias universidades alemis. A forma magistral
e simultineamente simples como a dificil teoria das
fun¢des de varidvel real é apresentada, torna a lei-
tura agraddvel e atraente. O autor dirige-se semnpre
ao estudaute e consegue, mercéd da exposi¢do, ordem
e selecgiio de assuntos e exemplos, incutir-lhe con-
fianga nas suas possibilidades pessoais e abrir-lhe
perspectivas sobre as iufinddveis belezas das mate-
maiticas.

Em 470 pdginas sio expostos os assuntos seguintes:

Cap I — Conjuntos Infinites: sdo permenorizada-
mente esclarecidas as nogdes de numerdvel e potén-ia
do continuo.

(') Edigdes do Estado para literatura teérico-iécniea, Moscovo-
-Leuingrado.
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Cap. II. — Conjuntos de pontos: estuda a estrutura
dos conjuntos abertos e fechalos, as nogdes de sepa-
rabilidade, pontos de condensagdo. O Cap III estuda
os conjuntos mensurdveis, as nogdes de medida inte-
rior e exterior e medida (4 Leseseur) dos conjuntos
limitados, a mensurabilidade e a medida como nog¢io
invariante em face dos movimentos e termina com
notas gerais sobre o problema da medida baseadas
sobre os teoremas de Baxacn, Hausporrr e VirtaLi.

As fung¢des mensurdveis sdo estudadas no Cap. IV:
o0s teoremas de Frecuer, Ecorow, Lusiy, WeiersTRASS,
Berxstemn determinam as estruturas dessas fungdes.

O Cap. V dedica-se ao integral de Lesrscur das
fungdes limitadas; o Cap. VI as fung¢des somdveis, o
Cap. VII as fungdes de quadrado somdvel, sistemas
de fungdes ortogonais e espagos L* e /7,

O integral de Stievries, precedido do estudo das
funcdes de variagdo limitada, do principio de HeLLy e
teoremas de Baxacs, é exposto no Cap. VIIL

As fungdes absolutamente continuas e suas proprie-
dades, as representagdes continuas — teoremas de
Baxacn, Zarerzer, FicureNnnonz — precedem o integral
indefinido de Leseseue (Cap IX). A teorvia das fun-
gbes de uma varidvel real termina no Cap. X com o
estudo das séries de Fourier e suas aplicagdes.

Seguem-se dois capitulos (XI e XII) sobre conjun-
tos planos e fungdes mensurdveis de vdrias varidveis
e sua integragio; um capitulo sobre func¢des de con-
junto e suas aplicagdes a teoria da integracgio e trés
capitulos respectivamente sobre nimeros transfinitos,
classificagfio de Bamre e andlise funcional.

Quase todos os capitulos terminam por virios exer-
cicios propostos — muitos deles de relativa dificul-
dade — totalizando cerca de 120.

O livro termina com um interessante e original
capitulo onde se dd realee ao papel desempenhado
pelos investigadores russos e soviéticos no dominio e
na evolugio da teoria das fungdes de varidvel real.

Sendo impossivel em breves palavras fazer uma
referéncia adequada a esta obra, queremos apenas
apontd-la como exemplo de como a clareza, o rigor,
a profundidade ndo sdo incompativeis na boa exposi-
¢iio matemdtica.

Tratando-se portante duma verdadeira obra-prima,
é com sincera satisfacio que a apresentamos ao
piblico matemdtico portugués, particularmente aos
estudiosos que venham a beneficiar do curso de tée-
nica de tradugio de obras matematicas em lingua
alemi, organizado pela Gazeta de Matemadtica. O seu
preco, 26 marcos, ¢ relativamente baixo, comparado
com outros livros estrangeiros.

S

115 — Kart Srtroeeckex — Differentialgeometrie |,
Kurventheorie des Ebene und des Raumes. —
— «Sammlung Goschen» — Walter de Gruyter —
— Berlim, 1955.

No vol. 1113/1113a da Colee¢io Géschen estudam-se
as nogdes fundamentais de Geometria Diferencial das
curvas planas e torsas. Em 145 pdginas de formato
pequeno encontra o leitor, numa exposigiio simples e
actualizada, os assuntos que constituem o contetdo
normal do programa de geometria diferencial inte-
gralo numa cadeira de andlise infinitesimal, mas que
ultrapassem de longe, infelizmente, os conhecimentos
adquiridos nas nossas universidades.

O livro divide-se em duas partes:

I — Curvas planas, curvatura, equacfio intrinseca
das curvas planas, contacto, evolutas e evol-
ventes, curvas convexas.

Il — Curvas no espago, férmulas de Frexer, equagdes
intrinsecas das curvas torsas, familias de pla-
nos, superficies planificiveis, evolutas e evol-
ventes, curvas isdtropas.

Este livrinho mantém as caracteristicas dos restan-
tes da coleegio — clareza, simplicidade, muitos exem-

plos e boa apresentagio.
J.G. T,

116 — Krrrcnr Havasnr -- Fiinfstellige Tafeln der
Kreis-und Hyperbelfunktionen — Walter de
Gruyter — Berlim, 1955.

O presente livro é uma reedi¢fio das tdbuas editadas
com o mesmo titulo em 1920. Apresenta, em relagio
as tdbuas vulgares de fungdes trigonométricas cir-
culares ¢ hiperbdlicas, a grande vantagem de referir
o argumento das mesmas fun¢des, s unidades naturais:
para cada ponto x sio dados os valores senzx , cosx,
sho ,chx ,e*, e*, e o correspondente valor do argu-
mento em unidades sexagesimais.

As diferencgas dos valores de = sio de: 10~ desde
2=0a x2=0,1;10"% desde x =0,1 a 2 =3,0;
102 desde 2 = 3,0 a 2 = 6,3; 10~ desde = = 6,3
a x»=10,0, intervalos de variagio na realidade
pequenos.

Termina o livro com tdbuas de e* e e~* para os
valores seguintes : de x = 104 a & —=9.10~% — doze
decimais; de 2 =102 a @ = 9><10~? — dez decimais;
de 2z =10"" a & = 10 —oito decimais; e valores
inteiros de = desde = = 11 a © = 100; com tabelas
de transformacfo dos valores naturais do argumento
nas unidades sexagésimais; cow formuldrios de trigo-

nometria circular e hiperbdlica.
J. 6. T.



