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4305 — Determine uma equacg8o cartesiana da su-
perficie que é o lugar geométrico das perpendiculares
a superficie de equacio

a?y? = x (b2 — 2?)
conduzidas peles pontos da geratriz de equagdes

z=c, syt —ct—ay=0

sendo a,b e ¢ constantes.

I. 8. T. — Circuro IxFinrresimar — 4.° exame de fre-
quéncia — 27-6-56.

4306 — Calcale A 2"
g(r)

tincia a2l +yJ + 2 K. ¥ dada em coordenadas
r

1+ coso’

equipotenciais correspondentes a ¥ ? Calcule gradV

=
sendo r o vector da dis-

polares a fungfo V = Quais as linhas

4307 — Determinar x,y,z tais que z+y+z=N
e que tornem xz*y®2z° mdximo. (N, a, b, ¢ nimeros
dados).

O conceito de superficie equipotencial e de gradi-
ente poderd ajudar a classificar o ponto de estaciona-
ridade ? Aplique.

4308 — Se uma curva plana é dada em coordena-

1|
das polares » = f(0) e se U = —, mostre que a
r

d: U
curvatura da curva é dada por (ﬁ + U) sen® ¢

sendo ¢ o Angulo entre o raio vector e a tangente.

4309 — Quando é que uma linha assintética duma
superficie pode ser também uma geodésica? Inter-
prete neste caso o teorema de Meusxier.

4310 — Sabendo que as linhas de curvatura duma
superficie podem ser definidas como sendo as curvas
em que as normais i superficie admitem envolvente,
quando é que uma linha de curvatura podera ser geo-
désica? Poderd justificar a defini¢io de linhas de
curvatura, dada anteriormente ?
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diteurs —916 pags. 8.500 frs.—Paris, 1956.

Este livro contém, com alguns complementos, a ma-
téria dos cursos que o Autor professa na Escola
Nacional Superior de Aeronautica e na Escola Nacio-
nal Superior de Minas de Paris.

Destina-se assim aos alunos das grandes escolas de
engenharia mas prestard também dJptimos servigos
aos candidatos & licenciatura em ciéncias fisicas.
O leitor deverd jd possuir determinados conhecimen-
tos elementares de andlise e geometria analitica e
poderd aumentar notavelmente a sua cultura mate-
midtica com o objectivo de obter uma boa especiali-
zaglo téenica.

A obra nfo é um tratado de matemdticas aplicadas;
nfo se utiliza a linguagem das aplicagdes e o leitor
nio tem necessidade de possuir préviamente determi-
nados conhecimentos técnicos. Pelo contrdrio é atra-
vés das aquisigdes no campo matemdtico que poders
em seguida abordar a mecinica, a hidrodinimica, a

‘resisténcia de materiais, a fisica geral, a electrici-
dade, ete.

O autor nunca perde a oportunidade de mostrar,
sob forma de exemplos, como se aplicam as matemd-
ticas. Mas estes exemplos que sio particularmente
orientados para a mecdnica racional n3o constituem
passagens essenciais na estruturagio do curso e podem
ser deixados de lado num primeiro éstudo.

Se bem que o livro nfio seja eserito para futuros
matemadticos, estd apresentado sob forma precisa e o
Autor nunca deixou de manter relativo rigor ao longo
de toda a obra. Entretanto, para redigir em cerca de
900 pdginas os elementos que constituem a cultura
matemdtica de base dum engenheiro tornou-ge neces-
sdrio entrar em certos compromissos. Se se nfio hesitou
em utilizar as teorias modernas quando estas pode-
riam simplificar a exposi¢do, reduziu-se no entanto
sensivelmente as passagens puramente abstractas que,
sem inconvenientes de maior, sio apresentados sob
forma intuitiva.

Para que as teorias expostas se tornem provei-
tosas o Autor faz a respectiva aplicacfo sob a forma
de exercicios. Muitos exemplos sdio assim apresenta-
dos no texto e por meio deles se indica como efectuar
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um cdleulo numérico, como utilizar a nogfio de con-
vergénecia uniforme, o teorema dos residuos, o cdleulo
simbdlico, como integrar sistemas de equacgdes dife-
renciais, obter solugdes das equacdes as derivadas
parciais de segunda ordem, ete. Este livro, destinado
assim a futuros engenheiros, é apresentado ao piiblico
em prefdcio por Darmors; sfo deste professor as
seguintes palavras: L'ouvrage de M. Buass vise 4 la
fois & donner effectivement les connaissances néces-
saires, 4 permettre les sondages en profondeur, et a
permettre la lecture d’ouvrages modernes, qui font
progresser en direction des synthéses done j'ai parlé.

Je pense que l'utilisateur de cet ouvrage éprou-
vera un sentiment de séeurité par I’ ampleur des ma-
titres auxquelles il peut avoir aceés, un sentiment de
plaisir en résolvant les problémes posés...

Je souhaite que le livre de M. Bass, qui est 'excellent
aboutissement d'un long et necessaire effort, donne
ces sentiments a ceux qui I'étudieront...»

Os diversos capitulos da obra sfio:

I — Algebra linear, (101 péags.) — Espacos vecto-
riais, Matrizes, Espago hermitico, Algebra tensorial,
Aplicagdes, Bibliografia, Exercicios.

I — Integrais simples, (124 pdgs.) — Conjuntos e
fungdes, Integrais definidos, Cdlculo dos integrais
simples, Cdlculo numérico dos integrais definidos,
Séries numéricas e integrais generalisados, Biblio-
grafia, Exercicios.

III — Fungdes definidas por séries ou integrais,
(118 pdgs.)—Séries de fun¢des, Fungdes definidas por
integrais, Séries de Founrier, Fungdes ortogonais, In-
tegrais de Fourier, Bibliografia, Exercicios.

IV — Curvas, Integrais curvilineos, Aplicagdes,
(b4 pdgs.) — Teoria das curvas, Integrais curvilineos,
Planimetros e integradores, Bibliografia, Exercicios.

V — Superficies, Integrais miiltiplos, Aplicagdes,
(168 pdgs.) — Integrais duplos, Teoria das superfi-
cies, Integrais miiltiplos, Integrais de superficies,
Férmulas de andlise vectorial, Integrais miltiplos
generalisados, Fungdes eulerianas, Cédlculo simbélico,
Bibliografia, Exercicios.

VI — Fungdes analiticas, (110 pdgs.) — Derivada
duma fung¢fe de varidvel complexa, Nogdes sobre a
representagio conforme, Funcdes elementares, Inte-
gragdo de fungdes analiticas, Séries de funcdes anali-
ticas, Teorema dos residuos, Aplicagdes, Bibliografia,
Exercicios.

VII — Equagdes e sistemas diferenciais, (76 pdgs.)
— Generalidades, Sistemas lineares, Equacdes linea-
res de segunda ordem, Fun¢des de Bresser, Métodos
numéricos, Bibliografia, Exercicios.

VIII — Equagdes as derivadas parciais, Potenciais,
(92 pdgs.) — Equagdes lineares de primeira ordem,

Equagdes ndo lineares de primeira ordem, Equacdes
lineares de segunda ordem, Estudo de alguns exem-
plos, Potenciais newtonianos, Bibliografia, Exercicios.
Anexo A — Cdleulo das variagdes (26 pdgs. com
exercicios).
Anexo B — Nogdes sobre dbacos (12 pdgs.).
Formuldrio — Indice dos matemdticos citados —
Bibliografia geral — Indice alfabético, (35 pags.).

118 — R. Risser e C. E. Travsarp — Les Principes
de la Statistique Mathématique — (Livre I: Séries
Statistiques). — 2.* ed. rev. e aumentada. — XVI 4
196 pdgs., 3500 fr. — Gauthier-Villars, Paris, 1957.

Trata-se de uma obra integrada no Tratado de Cdl-
culo das Probabilidades de E. Borer e cuja reedigiio
revista ¢ de assinalar perante a parca bibliografia
francesa sobre a matéria. Vem assinada por autores
de certa estatura mas, infelizmente, acha-se redigida
segundo uma orientagfio que, na opinifio do eritico, a
tornam de utilidade duvidosa para qualquer dos dife-
rentes tipos de clientela que se possam considerar.
Para os recém-iniciados, pelo menos, nfo é certa-
mente aconselhdvel, com a sua irregular exposigio
da metodologia, a falta de exemplos nalguns pontos
cruciais que pedem melhor esclarecimento, a auséncia
quase completa de figuras e grificos que auxiliem a
intuigdo, o tosco indiciamento remissivo, a notagfo
pouco feliz e discordante dos usos estabelecidos, a
inexisténcia de exercicios. A prépria linguagem é por
vezes imprecisa; tal quando se aponta

e i
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e 24
como a «distribui¢fo tedrica de N objectos simétri-
camente em torno duma média tomada para origem»
(pég. 20).

Este primeiro volume da obra consagra-se ao es-
tudo das distribuigdes, aos problemas de amostragem
e as aplicagdes as sondagens e ao controle da quali-
dade das mapufacturas. Para um segundo volume
anuncia-se distribuigdes a duas varidveis, correlagio
regressio e séries cronoldgicas.

Dois aspectos que surpreenderam o critico foram
o rateio do pouco espacgo disponivel pelos vdrios
assuntos e a arrumagfio destes nos vérios capitulos.
Assim, por exemplo, dedicam-se 20 pdginas aos sis-
temas de curvas de Prarson, CuarrLier € Rouanovsgy,
em contraste com umas 12 pdginas ao todo consagra-
das As distribui¢@es oriundas da normal e respectivas.
aplicagdes; e situa-se uma discussfio dos quadros
rectangulares (contingency tables) ao lado de porme-
nores sobre levantamentos por amostragem. A distri-

Y =
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bui¢io de Srupesr mal se vislumbra num obscuro
pardgrafo, ao passo que se reserva um capitulo
inteiro ao menos interessante problema da destringa
de duas distribuig¢des sobrepostas. :

Todavia, a deficiéncia realmente importante que se
encontra no livro é a falta de generalidade com que
sfio enunciados e resolvidos os problemas, A despeito
de, como os autores afirmam, pretenderem asistema-
tizar as doutrinas da Estatistica Matemdtica», nunca
chegam a expdr metodicamente os fundamentos de
dois dos principais capitulos dessa ciéncia — ensaios
de hipdteses e estima de pardmetros — nfo aflorando
sequer o terceiro — delineamento de experiéncias. Os
ensaios de hipdteses, por exemplo, aparecem dissemi-
nados .ao longo do livro da forma menos sistemdtica
possivel, escorados em vagas referéncias ao «nivel de
probabilidade» e & «verosimilhanga» da «hipétese
nulas.

Mas h4 ainda lugar para fazer vidrios outros repa-
ros importantes, entre os quais avultam os seguintes,

O capitulo II, intitulado «médias e momentos»,
enferma de um fraco realece perante o leitor incaunto
da distingio que é necessdrio fazer entre os conceitos
de distribuigio de probabilidades e distribui¢do de
frequéncias: veja-se o § 9 a respeito da fungio carac-
teristica logo a seguir a dois pardgrafos acerca de
momentos das distribuigdes de frequéncias e correc-
goes de SHEPPARD.

No capitulo 1II faz-se a discussiio cldssica do sis-
tema de curvas de Prarsox, com longo e tedioso por-
menor; mas nio se enuncia com generalidade o pro-
blema do ajustamento de curvas, nem se referem os
objectivos desse ajustamento, nem tampouco se expli-
cita claramente o método dos momentos, embora
o mesmo seja aplicado 4s curvas de Pramrsox e a
outras (1).

Mais adiante, ao considerar o «test of goodness of
fitw de K. Prarsox, os autores nio frizam que 86 apro-

n; — np;
wimadamente segue 2 ('—P'}—

2

alei do y2. Tam-

oy M3

bém nfo explicitam as aplicagoes do resultado, o que
este critico considera uma omissfio inexplicdvel. De
resto, todo o tratamento da versdtil distribuigio do y2
fornece outro exemplo da md sistematizagio de que
padece a obra: veja-se o que acontece na pig. 124,

(') V. «The calculation of marriage and maternity rates; their
graduation by frequency curvess in Holetim do Instiluto dos
Actudrios Portugueses, N.®* 7, ® «On the graduation of discrete
frequency distributionss, ibid., N.® 8. No primeiro destes artigos
domos um processo simplificando e extremaments potente de
ajustamento tunto de curvas de PEArRSON como doutras mais
gerais pelo método dos momentos. No segundo expomos um
método andlogo de ajustamento duma classe muito geral de dis-
tribuicbes discretas, das guais se consideram npeste livro tris
casos particulares (binomial, Poissox e PascaLr).

em que se aproveita a aditividade do %? sem prévia
justificagfo.

E também lamentdvel que na exposi¢io do proble-
ma da comparaciio das médias de dois universes nor-
mais com diferentes varidncias se tenha omitido a
solugfo exacta de Wercu-Aseix (), quando afinal se
gastam quase duas pdginas a descrever uma solugio
aproximada e ja ultrapassada.

Resumindo, para nfio alongar mais: estamos em
presenca duma obra demasiado afastada das concep-
¢Oes estatisticas modernas, a despeito da sua recente
data de publicagiio. Os autores justificam o seu pen-
dor decididamente tedrico dirigindo-a aos leitores
aprovidos nfo sé duma larga cultura matemdtica
como também de conhecimentos precisos na matéria
de Cdlculo das Probabilidades». No entanto, duvida-
mos que alguém, mesmo com generosa dose de tais
conhecimentos, possa através deste livro aprender
qualquer coisa de Estatistica — essa cifncia esquiva
cujos estudantes tanta dificuldade tém em descobrir
textos de qualidade no meio da avalanche que o mer-
cado lhes vem oferecendo.

M. A. Fernandes Costa

(%) V. Gazela de Matemdtica, N.° 63-64.

Corrigenda ao artigo

Introducdo &s Algebras de Boole
1 — Por lapso nfio se incluin a figura que segue
citada na pdgina 3, coluna 1, linha 7 a contar do
fim.
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2 — 0 nome do autor é J. C. Vinua Novais.

3 — Na bibliografia deve ler-se: ...parte de um tra-
balho do Dr. Jost Moreapo de que se acaba de
publicar o 1.° fasciculo.



