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Nesta secclio, além de extractos de criticas aparecidas em revistas estrangeiras, serfio publicadas criticas de livros
@ outras publicag¢les de Matemdtica de que os Autores ou Editores enviarem dois exemplares 4 Redacglio

136 — Luciesye Ferix — Mathématiques Modernes
N Enseignement Elémentaire — Librairie Scienti-
fique Albert Blanchard — 1960, prego 12 N. F.

O livro dirige-se, como a autora afirma, aos pro-
fessores do ensino primdrio que «enseignent les
rudiments des mathématiques sans avoir pu acquérir
assez de conaissances de cette science dans son
ensemblen. A autora estd convencida que, ao contrd-
rio do que muitos pensam, para se ensinar matematica
mesmo nas classes primdrias é necessdrio, ou pelo
menos vantajoso, que o professor se tenha iniciado
nas matemdticas superiores. Destina-se por isso o
livro a esta espécie de iniciagdo tendo em vista que
«a marcha rdpida do progresso cientifico conduziu a
revisdo dos fundamentos das matemdticasn.

Nio se trata de um manual de matemdticas moder-
nas, mas de um livro que aponta rapidameute os
assuntos da teoria dos conjuntos, de topologia e de
dalgebra moderna que convém conhecer para que se
possa fazer um ensino que prepare o aluno de modo
a que a passagem do ensino primdrio para o secun-
ddrio se faga sem solavancos.

Estamos convencidos que a sua leitura serd bas-
tante 1itil aos nossos professores do ensino secundario,
pois que a autora, se bem que dirija o livro aos pro-
fessores do ensino primdrio, procura mostrar como ¢é
possivel introduzir mesmo no ensino secunddrio as
nogies de matemdtica moderna como a teoria dos
conjuntos, légica moderna e o8 métodos axiomaiticos.

Desde as experiéncias belgas sobre o ensino as
monitoras dos jardins de infincia da teoria dos con-
juntos e ldygica, tendo em vista o seu trabalho de
ensino da matemdtica, que os professores belgas e
franceses se preocupam com a introdugdo, o mais
cedo possivel, destas nogdes que a escola Bourbaki
tanto fez para por em evidéncia.

Este livro tem exactamente preocupagdes desse tipo

e & por isso de aconselhar vivamente.
J. 8. P.

137 - L. Rosin—Fonctlions Sphériques de Lecexore
et Fonclions Sphéroidales — Gauthier - Villars,
Paris — 1957-59.

Eis uma obra produto de um longo e aturado tra-
balho. Sugerida pelo Director do Institute de Fisiea
do Globo de Paris, a sua redacgio foi encarada favo-

ravelmente pela Direccdo do Centro Nacional de
Estudos das Telecomunicagdes pelo papel fundamen-
tal que as fungdes de Lecespre de grau nfo inteiro
desempenham na teoria das antenas bi-cénicas.

Efectivamente no estudo de qualquer fenémeno de
propagagio com simetria esférica a utilizagio das
fung¢oes esféricas e esferoides é, pode dizer-se, perma-
nente.

Asgsim o livro destina-se aos matemaiticos, aos fisi-
cos de uma maneira geral, e aos engenheiros que se
dedicam ao estudo dos referidos fendmenos de pro-
pagagio esférica.

O seu Autor, Louis Rosix, engenheiro chefe de tele-
comunicagio, doutor em ciéncias e laureado pelo Ins-
tituto, viu o seu trabalho coroado com um prémio de
matemaiticas atribuido pela «Académie des Sciences».

A obra estd dividida em trés volumes obedecendo
a uma exposi¢do com objectivo mais documental
que pedagogico. Mas quando alguma demonstra-
¢io ¢ omitida, o Autor tem o cunidado de indicar
a bibliogratia onde ela se encontra. O nivel de conhe-
cimentos exigido para a sua leitura é o do Certificado
tradicional de Cdlculo diferencial e integral (ineluindo
evidentemente as propriedades fundamentais da inte-
gragio 4 Lemescue e a teoria das fungdes analiticas
de variavel complexa).

No estudo da equacgio de derivadas parciais de
LarLace, em coordenadas esféricas, os respectivos
integrais exprimem-se como produto duma funcio
do raio vector por uma fung¢do da colatitude e outra
da longitude; esta iltima ¢ fun¢do associada de
Lecexore (também chamada funcfo esférica de
Laevaice).

O tomo primeiro comeg¢a pela separacio de varia-
veis da equacio de Larrace em coordenadas esféricas,
fazendo uma introdugfio ao estudo das fungbes asso-
ciadas de Lecespre de primeira e segunda espécie
(Pr,Qm) enaturalmente dos polindmios de Lecennre.
Estudam-se as propriedades nos casos de m e n in-
teiros e insiste-se particularmente nas fungOes asso-
ciadas de primeira espécie com m negativos,

No tomo II, admite-se n e m quaisquer, reais ou
complexos. Estabelecem-se relagdes entre as funcgdes
correspondentes e a fungio hipergeométrica, e a fun-
¢do P de Riewaxy. Apresenta-se ainda as fungdes
associadas quer sob a forma de desenvolvimentos em
série quer como integrais de contorno no plane com-



28

GAZETA DE MATEMATICA

plexo. Estuda-se o comportamento dos desenvolvi-
mentos assintéticos respectives quando n e m ten-
dem ewm mddulo para infinito. A convergineia das
séries de polindmios de Leeesnre e das fungdes asso-
ciadas de Leeesxpre faz-se pormenorizadamente, ti-
rando partido das suas propriedades de ortogonali-
dade para poder estabelecer representagdes em séries
de certas classes de fungdes.

Estes problemas de convergéncia sfo precedidos
por outros semelhantes mas relativos as séries de
Fourier apresentados como exemplos dos outros, de
natureza bastante mais delicada. Como aplicagio
encontram-se ainda um fendmeno de tipo Giess,
varios exemplos de somagdo de Cisaro vdlidos mesmo
em condi¢des de divergéncia vulgar.

No tomo III o Auator dedica se aos teoremas de
adigdo para as fungdes de Lieeennre e ao nimero de
zeros das funcgdes associadas. Num sdé capitulo se
estuda de furma exaustiva a equacgio de LarLace em
sistema de coordenadas curvilineas ortogonais rela-
cionadocom os sistemas triplos ortogonais associados
aos elipsoides de revolugfio e ao toro circular. E.se
assim levado ao estudo dos problemas interior e exte-
rior de DiricaLEr e certas solu¢des e ao estudo das
fungbes conicas de MeaLer utilizadas na resolugio
do problema de Diricsrer no interior duma superficie
conica.

D idltimo eapitulo trata das fun¢des de GreExBAUER
e das fungdes esferoides de estudo recente e dificil.
Termina com tabelas numéricas das fungdes de
Leacexpre.

5 obra tnica no sen género, em lingua francesa.
Pela sua estrutura, completa e bem ordenada, por
resultados originais que apresenta, torna-se um ele-
mento de estudo utilissimo no dominio dos assuntos

versados.
J. 3. T.

138 — F. Gerrisn — Pwe Mathematies, A univer-
sity and College Course — Vols. [ e Il — Cam-
bridge University Press, Cambridge, 1960.

Estes dois volumes destinam-se & preparacio dos
candidatos A primeira parte do «London B. Se.
General Degree» ou ao primeiro ano de qualquer curso
universitdrio, no que respeita o domfnio das matema-
ticas puras. Contém também os programas de mate-
mdtica pura relativos ao Diploma em Matemdtica da
aMathematical Association». Por outro lado o Autor
teve a intengdo de neles incluir o que serd necessario
de futuro aos estudantes que nfo se destinam & fre-
quéncia dos cursos de matemdtica da Parte 1I deo
referido «Londen B. Se. G.». Admitiu ainda que
muitos estudantes que iniciam o referido curso nio

tenham recebido a devida preparacio quer nos conhe-
cimentos tedricos quer na preparacfio prética; por
outros termos, isto significa que a obra nio necessita
de conhecimentos adquirides em nivel superior.

O volume primeiro, comegando pelo estudo das
fun¢Bes e sua representacio grifica, expde muitos
problemas cldssicos considerados em livros de nivel
tedrico superior. Os capitulos dois e trés, dedicados
a continuidade, derivabilidade e aplica¢des desenvol-
vem-s& de acordo com a mesma orientagfio que, de
resto, é geral. Segue-se o estudo da no¢doe deintegral
como quadratura, regras vulgares de primitivacio e
extenses do conceito de integral - impréprios e
entre limites infinitos. As equagdes diferenciais
correntes sio estudadas, com aplicagdes geométricas
num s6 eapitulo.

O volume termina com o estudo dos teoremas fun-
damentais do cadleulo diferencial, propriedades mais
correntes do integral de Riemann e suas aplicagdes
ao cdlculo de comprimento, dreas e volumes, e novos
capitulos com as aplicagdes do cdleculo diferencial e
integral 4 geometria das curvas e superficies e ainda
fungdes de vdrias varidveis.

O volume 1I trata da teoria dos polindmios: os
polinémios como tungio e sua decomposigio factorial;
resolugio das equacdes inteiras; teoria da eliminagio.
Segue-se o estudo dos determinantes com as cldssicas
aplica¢des 4 resolugfio ou sistemas lineares; o estudo
das séries numéricas (de termos positives e quaisquer,
reais) dos desenvolvimentos de fung¢des em séries de
poténcias, as respectivas aplica¢bes cldssicas e os
cdlculos dos limites superiores dos erros cometidos
nas aproximagdes. Em capitulos seguintes estudam-se
0s nimeros complexes e respectivas aplicagdes aos
problemas fundamentais da dlgebra, métodos de
resolugio numérica de equagdes (Grarerre e Horxer)
ete. O volume termina com o estudo da geometria
analitica no plano e no espaco e rudimentos de tri-
gonometria esférica. Aqui sio dados todas as pro-
priedades vulgares das linhas e superficies do pri-
meiro e segundo graus em coordenadas cartesianas e
polares e a dedugio das férmulas fundamentais para
resolugio e determinagio da drea dos tridngulos
esféricos.

O grande mérito destes dois volumes estd, para os
nossos estudantes dos dois primeiros anos das Facul-
dades de Ciéncias, em apresentar-lhes os conceitos
fundamentais das cadeiras de matemdticas gerais e
edlculo infinitesiinal de uma forma simples e precisa,
ilustrada sempre com numerosos exemplos e exercicios
cuja resolugio permite certo desembarago nos tra-
balhos praticos.
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