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GAZETA DE MATEMATICA

a aplicagdo de G em G definida por

o' () =0 (x) - a(a)-at.

Mostre que o' é um auntomorfismo de [G',C] e que
4 correspondéneia a — «' é um isomorfismo do grupo
dos automorfismos de [G,:] sobre o grupo dos
automorfismos de [G,®].

5488 — 2) Sejam [4, +, -] um anel comutativo,
a um elemento de A e I um ideal de 4.

a) Verifique se o conjunto J, dos elementos
xed, tais que a-xzel, ¢é um ideal de 4.

b) Verifique se o conjunto K, dos elementos
xed, tais que x =a -z, onde ze/, é um ideal
de A e mostre que KEJES.J.

¢) Suponha que 4 é o anel dos nimeros inteiros
e I ¢ o conjunto dos miltiplos do inteiro &. Desi-
gnando por d e m, respectivamente, 0 mdximo
divisor comum de a e b6 e o minimo miiltiplo
comum de a e b, mostre que K ¢ o conjunto dos
miiltiplos de m e J ¢é o conjunto dos miiltiplos

b
P
P

Universidade do Recife — Faculdade de Filosofia de
Pernambuco — Geomerrtmia Sureriorn — II[ Série
— 2.* prova parcial — Novembro de 1961.

5489 — 1) Considere a geometria analitica plana
definida definida sobre o corpo K (suposto com mais
de dois elementos).

Sejam 4, B, C trés pontos distintos colineares
e seja f a dilatagdo definida pelas condigoes:

f(4)=4e f(B)=C.

a) Mostre que ndo hd nenhuma translagio ¢ per-
mutdvel com f, a ndo ser a aplicacdio idéntica.

b) Mostre que, se a translagio ¢ nio é aplicagio
idéntica, entio as dilatagdes f¢ e tf tém pontos
fixos distintos.

¢) BSuponha que K é o corpo dos inteiros médulo
7, que A=(1,2), B=(3,1) e C=(2,5) e que
t(4) =D, onde D= (2,1). Determine os pontos
fixos das dilatagdes ft e ¢f.

d) Sejam g e h as dilatagdes assim definidas:

g(B)=B e g(C)=4d; h(C)=C e h(d) =B,

Mostre que as dilatagdes fgh, ghfe hfg geram
grupos ciclicos de ordem 2.

5490 — 2) Seja K um corpo e sejam P e @Q
dois polindmios méninos pertencentes a K [x].

a) Determine uma condig¢io necessdria e suficiente
a que deve satisfazer um polinémio ménico R e K[r],
para que os polinomios PQ, QR e RP sejam
divisiveis, respectivamente, por B, P e Q.

b) Supondo que k ¢é o corpo dos inteiros mddulo
5 e que

P=aglt+ax+4x+4 e Qu=ad+222+42+ 3,

determine todos os polinémios R que verificam as
condigoes da alinea anterior.
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