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GAZETA DE MATEMATICA

2 — Mostre que as superficies

zy+yz—4dzao=0 e —Sxt+y+322=0

tem planos tangentes perpendiculares no ponto
(comum) P = (1,2,1). Determine nesse ponto as
equagbes cartesianas e equagdes vectoriais da tan-
gente e do plano normal A linha intersecgfio das
superficies.

3 —a) Quando é que se diz que um sistema de

fungdes f (x), fo(x),+--, fu(x),--- integrdveis no
intervalo [«,fB] ¢ ortogonal nesse intervalo?
Mostre que o sistema formado pelas fungoes

fu(@) =sen(nx), n=1,2,..
é ortogonal no intervalo [0,2%].
b) Mostre que para 0 <z <<a se tem

2a wXT 1§ 2z 1 3rx )
&= —(8en — — — sen + —Ben
™ a 2 a 3 a

4 — Calcule o valor do integral

fflj;sdv

sendo 9 o dominio limitade pelo plano # Oy e com-
preendido entre as superficies de revolugio obtidas
por rotagdo em torno do eixo dos zz das linhas

)
zz--z-yz—l,z<0

x=0

{yz+zz—1, 20
=0,

5—a) Mostre que y == e y =ze* sho solu-
gbes particulares da equacgio

A N I L Dt A
dat dw g
b) Aproveite o resultado da alinea anterior para

determinar, pelo método da variagiio das constantes
arbitrdrias, o integral geral da equacio

dry dy 1

) - O, N, L=t 2 -3,
dak —ap o ek ) P iR
Enunciado de A. César de Freitas
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A teoria das fungdes recursivas, mais propriamente
a TEORIA dos ALGORITMOS é um ramo da mate-
mética com pouco mais de um quarto de século de
existéncia, e que desempenha no século xx um papel
equivalente ao da Teoria dos Conjuntos no eéculo x1x
e no correspondente desenvolvimento de toda a mate-
mdtica dos nossos dias.

A presente monografia constitui uma iniciagio na
referida Teoria dos Algoritmos e traduz algumas das
caracteristicas fundamentais da Escola russa mate-
mética contemporinea, de uma maneira geral, e parti-
cularmente neste dominio :

a) preocupagio da liga¢io entre esta Teoria e os
problemas de automatismo, questdes na ordem do
dia na URSS.

b) preocupagdo de natureza pedagdgica, essencial
em dominios onde as complicagdes técnicas
decorrentes do rigor necessdrio «encobrem por
vezes a simplicidade do raciociniox.

¢) preocupagiio de avaliar o poténcia mdxima dos
calculadores automdticos.

Na base deste livro sitnam-se conferéncias popula-

res e exposigbes gerais realizadas pelo Autor, desde
1951, na pequena cidade de Penza, perante diversos
auditérios, e vdrios artigos escritos no jornal elemen-
tar Matemdtica na Escola (n.°* 4-5, 1956).

A exposigio esclarece de forma particularmente
feliz as duas nogdes de base da teoria dos algoritmoe:
a nogio de algoritmo e a noglo de autémato de memo-
ria infinita (indquina de Tourmve). Depois da descrigio
da noglio de algoritmo, a diferenga entre algoritmos
praticamente realizdveis e algoritmos realizdveis ape-
nas tedricamente é exemplificada pela «tdctica» e pela
«estratégia» do jogo de xadres: este exemplo é pre-
cedido pelo estabelecimento dum algoritmo de estra-
tégia, para certos jogos, pelo método «arborescente».
Em seguida, o estudo das mdquinas automaiticas em
geral e dos algoritmos ou aprogramas» para estas
mdquinas precede o estudo das mdquinas de Turixa e
das mdquinas universais. Finalmente nos \iltimos dois
capitulos sido tratados problemas algoritmicamente
insoliiveis, os primeiros resultados dos quais, publica-
dos em 1855 pelo jovem Novikov, produziram grande
impresgdo no mundo matemdtico.

Esta pequena obra destina-se a matemdticos e
engenheiros, mas pode ser lida por estudantes das
escolas de engenharia e ciéncias, pois nfo exige
conhecimentos profundos. J. G. T.



