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directo X comuta com a projecgiio ¢ sobre
H, entio ¢ é um endomorfismo de JAacosI
de H.
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Nolta @ «Um novo mélodo numérico
de extragdo da raiz quadrada»

por Ruy Madsen Barbosa

Preliminares

Apresentamos no artigo acima, publicado
In «Gazeta de Matematica», 98-99/1965,
um algoritmo e seu ensino, baseado em pro-
priedades das sucessdes de impares e de
pares.

O propdsito desta Nota é apresentar uma
modificagio do algoritmo, utilizando sbmente
a sucessio de impares: soma e fmpar suces-
sivo; e, ao final, provar que desta forma se
chega ao algoritmo tradicional.

Modificagdes

Sejam Z fmpares no primeiro intervalo.
No segundo intervalo separemos a suces-
- sio de fmpares da seguinte maneira :

2Z+1, 2Z+3, 2Z45,-..

de onde teremos, no segundo intervalo, além
das quantidades fixas 27, uma nova suces-
sio de fmpares, também iniciando com a

unidade.

Dividamos a diferenca D (do segundo
intervalo) por 2Z, obtendo-se um nimero
q possivel de fmpares do intervalo, cuja
soma é ¢2.

Desde que D=22Z-g+r,
devera ser maior ou igual a ¢2.

Satisfazendo essa condigdio, a raiz qua-
drada serA Z+ g eoresto R=r—gq.

Em caso contrario, diminue-se o valor
de q. :

o resto r

EXEMPLO :
V3351
1 3 |
50 {fmpares | 100  100... l
2500 ’ < - 3851
D = 8bH1

8501:100 é ¢ =8 e sobra r=>51; mas
g2 = 64 > 51; reduzimos g para 7 e sobra
r=151, e, o resto seri R=151—-49=102.
Coneclus@io: V3301 =50 + T =5HT.



22

GAZETA DE MATEMATICA

Algoritmo Modificade

V33561 50

2500 =< 2

851 [100><8=800 |100><T="1700
Teste: 82=064 | Teste : 72=49
51 (ndo serve) Raiz=504T=57

Prova da identificagdo dos slgoritmos

Da exposigiio resulta que para a extragio
da raiz quadrada de um nimero N, sub-
trae-se de N o quadrado de Z, procura-se
um nimero g tal que seja o quociente de N

pelo dobro de Z, e ainda faz-se o teste da
nova sucessio de impares, cuja soma é ¢2,
isto 6, ¢ ¢ tal que 2Z.q + ¢ é o maior
nfimero inferior ao resto N — Z2, que é
justamente o que se faz no algoritmo tradi-
cional: (2Z+¢q)gq.

O que se féz foi simplesmente separar o
cilculo ¢? do teste para uma melhor apren-
dizagem.

ExEMPLO :
V3331 50
2500 X 2
851 100 100 Raiz = 50+ 71=5T7
749 8§+ T+
102 108 107
> 8 SNy
864 | 749

Ordered semigroups which contain zeroid elements
by C. W. Leininger

In [1] CLiFrorD and MiILLER show that if
a semigroup &S has a zeroid element, then
then its kernel is the subgroup K of zeroids
of §. Furthermore K determines a parti-
tion G of § in a certain way. The purpose
of this paper is to consider such a semigroup
under the suppositions that K is a nonde-
generate subset of S and there is a compa-
rable pair of elements of S not both in the
same set of G. We find that X inclndes a
subchain @ of S which is o-isomorphic to
the additive group of integers. Some aspects
of the structure of ordered semigroups with
zeroids elements are then investigated.

1. Intreduction.

If z denotes the identity element of K,
then the subsemigroug J such that

J=|x:xelS, xz=22 =12z

is called the core of § and the set JUK
is called the frame of S. For convenience
we summarize from [1, p. 121] the following
properties pertaining to the gross structure
gf 8=



