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O PEQUENO MISTERIO
DO ALGORITMO DA DIVISAO

Conhece o leitor as variagdes do algoritmo da divisdao ensinado no
primeiro ciclo? Sabe que nao se aprende exactamente o mesmo procedi-
mento em todos os paises, mesmo na Europa? E que um livro escrito em
Portugal ha pouco mais de duzentos anos tem este algoritmo descrito de
um modo um pouco diferente do usual?

meio de uma aula pratica de Calculo Infinitesimal,

que eu leccionava a alunos de Engenharia, como

teaching assistant na Universidade de Cornell, nos
EUA (ja l1a vdo uns anos), precisei de fazer uma pequena
divisdo no quadro, a meio da resolugdo de um exercicio.
Quando terminei e encarei os alunos, estes estavam pasma-
dos, com caras de assombro fixas na divisdo que eu tinha
feito. Um deles perguntou, aténito:

— O que fez ai no quadro?

Foi a minha vez de ficar perplexo. Por momentos inter-
roguei-me, meio incrédulo, se aqueles alunos nunca teriam
aprendido o algoritmo da divisdo.

— Simplesmente dividi este nitmero por aquele — respondi,
com uma voz cheia de surpresa, apontando os ntimeros
em questdo.

— E assim que se divide em Portugal? - inquiriu o mesmo
aluno, com espanto.

— Nio é assim que vocés dividem? - retorqui eu, ndo menos
espantado.

— Nido! — exclamaram os alunos em coro.

Perguntei entdo como é que faziam, e um aluno mos-
trou-me algo como o que estd representado no lado direito
da figura 1.
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Figura 1: Duas maneiras de fazer a mesma divisdo.
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Figura 2: A divisdo na pdgina 43 do livro de Anastdcio da Cunha.
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E foi assim que descobri, para minha grande surpresa,
que os detalhes do algoritmo da divisdo ensinado na pri-
mariando sdo universais! Ha que concordar que as diferen-
¢as ndo sdo substanciais. Sdo apenas maneiras ligeiramente
diferentes de dispor as mesmas contas, que ndo passam
de subtracgbes sucessivas feitas em bloco, usando as van-
tagens da numeragdo posicional, num caso fazendo-se as
subtrac¢des mentalmente, no outro explicitamente. Ha, no
entanto, uma pequena vantagem logistica na disposigdo
usada nos EUA: quando se efectuam divisdes “com virgu-
las”, ou seja, quando se calculam alguns algarismos da di-
zima correspondente a frac¢éo envolvida na divisdo, entdo
a disposicdo da direita na figura 1 tem a vantagem de os ze-
ros apds a virgula que se vdo acrescentando ao dividendo
ndo chocarem com a barra vertical que o separa do divisor.

Alguns anos mais tarde, a dar uma aula no Porto e com
o proposito de distinguir a divisdo em si do algoritmo usa-
do para a efectuar, contei a histéria acima. Entre os alu-
nos havia uma pessoa de origem chinesa que me informou
que também tinha aprendido uma disposigdo semelhante a
usada pelos meus ex-alunos americanos. Uma outra aluna,
filha de pais imigrantes num pais europeu do qual ndo me
recordo agora (talvez Suiga), interveio nessa mesma aula
para informar que também ela tinha aprendido o mesmo
arranjo dos céalculos intermédios na divisdo. Isto destruiu
a ideia que eu tinha feito de que talvez a utilizagdo do
“outro” algoritmo fosse restrita aos paises de influéncia bri-
tanica, que gostam de ser diferentes, com os seus estranhos
sistemas de medidas e condug&o no lado errado da rua.

Uma réapida consulta a Wikipédia (em inglés), con-
duziu a pagina: htp://en.wikipedia.org/wiki/Long_division

na qual se mencionam algumas das diferengas na dispo-
si¢do do algoritmo da divisdo e que a “nossa” maneira é
compartilhada pela Russia e por paises de influéncia fran-
céfona. No entanto, esta é uma pagina que ndo menciona
fontes para as afirmacgdes feitas, o que ndo inspira muita
confianga quanto a exactiddo do seu contetido.

Tudo isto me deixou a pensar: exactamente onde é que
se fard como em Portugal? O que é que levou as diferencas?
Acabei por esquecer o assunto até que, ao consultar o livro
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de Anastacio da Cunha “Principios Mathematicos”', escrito
no final do século XVIII, deparei-me com a divisdo que re-
produzo na figura 2.

Afinal, em Portugal, em 1790, também se dispunham
os calculos com o dividendo e o divisor trocados relativa-
mente ao que hoje se faz! O que é que terd levado a mudan-
¢a? Este é um pequeno mistério que ndo consegui ainda
desvendar. Fica aqui o desafio aos leitores de tentarem ave-
riguar o que se tera passado. Talvez algum possa escrever
um artigo interessante sobre este assunto para a Gazeta.

Um algoritmo de divisdo em que o arranjo dos calculos
¢é radicalmente diferente do usual, e que foi usado duran-
te séculos até, mais ou menos, ao século XVI, é conhecido
por “divisdo em galera”. E um algoritmo interessante que
merece ser um pouco mais conhecido, sendo econémico em
gasto de papel e com algum encanto visual. S6 para agu-
car o apetite aqui fica o exemplo do resultado da divisao,
por este método, de 8888880000000888800000000888888 por
99999000000009990000000009999, dado por Niccold Fonta-
na, mais conhecido por Tartaglia, no seu “General Trattato
di Numeri et Misure” (Veneza, 1556), e que deixa clara a
razdo de ser do nome deste algoritmo:
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divisdo em galera.

! Reprodugio fac-simile da edi¢ao publicada em Lisboa em 1790 feita pelo De-
partamento de Matemdtica da Universidade de Coimbra em 1987.
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A “vela” desta magnifica galera consiste na “prova dos
sete”, que Tartaglia explica umas paginas antes no seu
“Trattato”. Esta obra pode ser consultada no site ECHO (Eu-
ropean Cultural Heritage Online), com o seguinte enderego,
pesquisando “Tartaglia”, http://echo.mpiwg-berlin.mpg.de.

A imagem reproduzida na figura 3 encontra-se na p. 35
do “Libro Secondo de La Prima Parte” (p. 84 do documento
digital relativo ao vol. 1).

O leitor interessado em aprender a dividir em galera
podera comegar por consultar a pagina http://en.wikipedia.
org/wiki/Galley_division e, de seguida, consultar uma ex-
plicagdo detalhada em: http://mathforum.org/library/drmath/
view/61872.html.
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Para exemplos de ilustra¢des lindissimas em livros antigos,
de divisbes em galera, ver o artigo “Mathematical Tresures”,
no endereco hitp://mathdl.man.org/mathDI/46, em especial os
ntimeros 43 (“Opus Arithmetica” de Honoratus) e 58 (“Epito-
me Arithmetica Practica” de Clavius).

Os algoritmos que s3o wusados nas méquinas
de calcular e nos computadores sdo, esses sim, mui-
to diferentes dos aqui referidos que, de facto, na sua
esséncia, sd3o bem mais iguais do que parecem a pri-
meira vista; sao algoritmos muito mais sofisticados
e computacionalmente muito eficientes e répidos. Mas isso é

toda uma outra histdria que tera de ficar para uma outra vez.
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