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Incomensurabilidade

Para medir um segmento usando outro mais pequeno ~ P°" absurdo: “(...) para deduzir que a diagonal do

como unidade, a operacio a fazer é simples se, ao quadrado é incomensurdvel com o lado mostra-se, supondo
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contarmos quantas vezes a unidade cabe no maior, que sao quantzdades comensuraveis, que hd nimeros

7. . . ” ~ 1 .
nao sobrar resto. Se sobrar, podemos tomar essa sobra impares iguais a pares”. A apresentacao destes dois

como unidade mais pequena e depois, se necessario, argumentos sem o uso de fracgdes irredutiveis realga

repetir o processo. Se, ao fim de um ntimero finito de "™ aspecto menos conhecido: que a demonstragao

passos, nao houver sobra, encontramos

uma unidade comum na qual os
segmentos iniciais se medem por
numeros inteiros e esses segmentos
dizem-se comensurdveis. No caso da
diagonal de um quadrado e do seu lado,
0 processo nao termina: somos levados a
segmentos cada vez mais pequenos, sem
encontrar um que sirva. As
demonstracdes mais divulgadas desta
incomensurabilidade sdo a geométrica,
no espirito da escola grega, que se
atribui aos Pitagdricos e que consta da
obradePlatao (e do Livro X de Euclides);
e aaritmética, que se pensa ser posterior e
que, na descri¢ao de Aristdteles (An. Pr.

1. 23. 41223-7), se resume a um raciocinio
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aritmética é exactamente a formulacdo nesse

contexto da estratégia geométrica de prova,

sendo o essencial em ambas que uma sucessao
decrescente de nimeros naturais é constante a

partir de certa ordem.
Se quisermos tentar aplicar o mesmo

processo a outros poligonos regulares, como
nos de mais de 5 lados, as diagonais nao tém
todas o mesmo comprimento, ha que fazer uma
escolha: consideraremos nesse caso as
diagonais mais curtas. Entdo, no caso do
pentagono e do hexagono regulares, existem
demonstra¢des geométricas andlogas a
mencionada para o quadrado, que estabelecem
a incomensurabilidade entre a diagonal e o

lado.
No entanto, por razdes algébricas

explicadas no site’, um tal argumento
geométrico nao pode estender-se a poligonos regulares com mais de 6 lados, apesar de as grandezas serem,

também nesse caso, incomensuraveis.
As paginas do Atractor que aqui se mencionam contém uma apresentagao interactiva deste assunto e ainda

uma interpretagdo com sistemas dinadmicos do processo de construcdo de novos poligonos regulares utilizado

nas demonstragdes de incomensurabilidade por subtracgao reciproca.
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