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GAZETA DE MATEMATICA

3564 — Determinar os pontos comuns aos trés pla-
nos de equagdes :
x4+ ay+atz=1

ax +aly + =z=10

ax+ Y+ az=0,
sabendo que entre o adjunto e o reciproco do deter-
minante formado pelos coeficientes que afectam as
varidveis, existe a relagio: 4 + R =0 .

3565 — Averiguar da natureza da série:

S (n41)-(n+2)- (2n—1)-(2n)
Z 2. "

3566 — Paz-se rodar uma recta r em torno de um
dos seus pontos P (2,1). Seja C o centro da circunfe-
réncia de equagdo: #? +y? —4wx=0e 4 ¢ B os pon-
tos em que r intersecta a circunteréncia.

a) Determinar a expressiio da drea do tridgulo va-
ridvel [ABC];

4) Determinar a equagio do lugar do baricentro
do tridingulo.

n=1

I. 8. T. — Mareudricas Gerais — 2.° exame de fre-
quéncia ordindrio — 41 de Julho de 1953 — Parte
pratica.

3567 — Considere-se a representagdio grdfica da
1203 4+ 422 — 32 —1
41
a) Determinar as intersecgles com o eixo das
abscissas, e os sinais da fungfio nos intervalos de que
estes pontos sfo extremos; ) Estudar a sua posigio
em relagio 4s assintotas; ¢) Contar e separar os pon-

PROB

Problemas propostos ao concurso

Secgio Eremesran

3650 — Se uma recta, r, tirada do vértice C do
tridngulo 4 B C divide ao meio a mediana tirada
do vértice A4, entdo essa recta r divide o lado A B
na razio 1:2.

3651 — Determine os pontos comuns a todas as
circunferéneias (z—a)(z—3)+y(y—4—a)=0-

fungdo y =

Secgio Mépra

3652 — Designando por [2] o maior inteiro con-
tido em 2, demonstrar que, sendo n um inteiro
positivo e ® um mimero real se tem sempre

et =1+ [t 2] [ 2] [ 1]

3653 — Seja f(z) um polindmio de gran =, de
coeficientes inteiros, e « uma raiz da equagfo
F(z) =0. Mostre que todo o polindmio g(z) de
coeficientes racionais se pode escrever sob a forma

tos de estacionaridade, averiguando se se trata de
maximos ou minimos, e caleular com um decimal
exacto o valor da abscissa de um deles; d) Esbogar
a representaciio grifica.

3568 — a) Deduzir a equaglo da pardbola que
passa pelos focos da conica: 16 x? 2552 —400=0,
e pelo ponto A (2, — 1), onde admite a tangente:
y + 1 =0; b) Caleular a distincia do foco da pard-
bola & directriz; ¢) Escrever as equagdes das tan-
gentes tiradas pelo ponto B (5,0).

I. 8. T. — Maremdricas Grrais — 2.° exame de fre-
quéncia extraordindrio — 3 de Julho de 1953 —
Parte pratica.

3569 — Dada a fun¢lio y = log (z' — 8 x? + 32 +
+ 32 x — 28): @) Determinar os intervalos em que é
definida e os valores que toma nos seus extremos;
b) Recorrendo ao teorema de Sturm, provar que existe
apenas um ponto de estacionaridade; indicar se se
trata de um miximo ou de um minimo, e calcular a
sua abscissa com um decimal exacto; ¢) Esbogar a
representagio grifica.

3570 — Considere-se a quddrica de equagiio:
422 + 22— 82 +2y/2yz +42+1=0.

a) Classifica-la; b) Escrever as equagdes dos seus
planos de simetria; ¢) Indicar precisamente como se
poderia calcular o valor de By;, mantendo os outros
coeficientes, para que a equagido representasse uma
quddrica de revolugio.

Enunciados dos n.*® 3559 a 3570 de F. Alves da Silva

LEMAS

ay+a; a+ay “?+"'+an—! a*! ’ onde Qg g By y *** Byey
si0 nimeros racionais.

Srcgio Superion

3654 — Mostre que se a e b sfo elementos do
do grupo multiplicative &, entio existem em &
elementos = e y tais que abw=>ba e yab="ba
(comutadores do par a,b). Que relagio existe entre
os comutadores dos pares a~!' b~! e b~'a'?

3655 — Determinar a forma geral das fungdes
f(z,y,2,p,q) para os quais, as equacdes diferen-
ciais das caracteristicas da equacgdio f =0 admitem a

T g A 9z 68)
combinagio integrdavel d| —) =0 - e ]
¢ g (p) (P 3z’ q 3%

MN. R. — No préximo nimero da «Gazeta» serfo publicadas
as solugdes dos probl propostos no fasciculo anterior.
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