GAZETA DE MATEMATICA

PROBLEMAS

Problemas propostos ao concurso

Seccio ELEMENTAR

3822 — Considere um tridngulo equilitero [ABC]
de lado a. Sejam @ um ponto do interior do AB
tal que QA =a:n, e P um ponto do prolonga-
mento de BC e modo que C fica entre B e P e
talque CP = a. Seja ainda R o ponto de encontro
das rectas AC ¢ Pq. Calcule a drea do quadrild-
tero [QRCB].

3823 —Verificar a identidade
l -+ E L o 4 =] = :
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Secgio Minia
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3824 — Prove que ¢ senz > — para O<<z<t 5
™

3825 — O miimero de nuimeros de Fisowacecr com-
preendidos entre = ¢ 2n, dou 1 ou 2.

Resolugcdes dos problemas do concurso propostos
no n.° 55

3669 — (N.° errado 3650). Apresentaram solugbes
correctas os Srs. Fernando de Jesus e Vinha Novais,
publicando-se a deste iltimo :
R: Seja P o ponto médio do lado B C; O o ponto me-
dio de AP e Q o ponto de intersec¢io de r=C O com
A B. Pelo vértice B tracemos v'/[r; seja R o ponto
de intersecedo de r! com AP . Os trianguios BRP e
COP sdoiguais (CP=BP,< B=<B,<IBPR<CPO)
e, portanto, RP =0 P; mas OP = O A (hipdlese) e
portanto OAJOR =1/2. Por outro lado tem-se
AO/OR=AQ/QB. Atendendo a estas duas relagbes
vem AQ/QB=1/2,

3670 — (3601). Apresentou solugio correcta o
Sr. Vinha Nowvais a qual se publica:

R: Do simples ecame da equacgdo dada resuita que o
ponto Py (x=3,u=0) ¢ comum a todas as cireunfe-
réncias da familia dada. Notando agora que o lugar
geométrico dos centros dessas circunferéncias € uma

recta de equagio r=y = o + 3’ as circunferéncias

passardo igualmente pelo ponto Py simétrico de P, em
relagio a r. Determinando as coordenadas desse ponto

1 7
obtém-se P, (  mem y —:-é) « Ndo poderd haver mais

pontos comuns pois trés pontos determinam wma eircun—
Seréncia e uma sd.

3671 — (3652) Nio foram apresentadas solucdes.

3672 — (3653) Nio foram apresentadas solugdes.

3673 — (36564) Apresentou solugiio correcta que
se publica, o 8Br. Vinha Novais:
R: 1. Daigualdade ab.-x=ba resulla multiplicando
a esquerda pelo inverso de ab,x = (ab)~l.-ba =
= b ta-1ba; multiplicando ambos os membros da
igualdade y-ab=ba, & direita por (ab)™! vem y—
= ba(ab)™t = bab™la1l. Ficam assim determinados
os comutadores do par ab e, portanto, demonstrada a
sua eristéncia.

2. [Representemos por x e y os comutadores do par
a 1b4; entdo albl.x=b"1a1l e yaibi=b"13-1,
Multiplicando a primeira igualdade & direita por x~1
e a segunda, &t esquerda, por y~l wvem a=ib-1—
=bh1a"l.x7! ¢ albl=y1ib1a-1l, o que mostra
que o comutador & direita (esquerda) do par b—1a-1 ¢
o elemento inverso do comutador & dirveila (esquerda) do
par a~ip,

3674 — (3655) Nao foram apresentadas solugdes.

Errata ao n.” 57 da G. M.: A resolugBo n” 3781 deve
ser 3651.

BOLETIM BIBLIOGRAFICO

Naosta secelio, além de extractos de eriticas aparecidas em revistas estrangeiras, serfio publicadas criticas de livros
e outras publicagdes de Matemitica de gue os Auntores ou Editores enviarem dois exemplares & Redacglio.

104 — REIDT, Worrr — Die Elemente der Mathe-
matik (Arithmetik, Algebra und Analysis),
Oberstute-Bard 3, Hermann Schroedee Verlag,
Hannover, 348 pdginas (1953).

Contém este livro a matéria comummente ensinada
nog ltimos 3 anos dos liceus cientificos alemies.
Uma 1.* parte («Problemas de Aritméticar) trata de
progressdes aritméticas e geométricas e da teoria dos
niimeros (naturais, reais e complexos), construida
com particular meticulosidade, Uma 2.* parte («Al-
gebra») é dedicada ao estudo de equagdes algébricas,
especialmente & equagio de 3.° gran (métodos numé-
ricos e grdficos) e inclui mais dois capitulos, um

sobre nomografia e outro sobre a férmula do bindmio.
Em tudo o resto, trata-se de cdlculo infinitesimal:
depois de construida a teoria dos limites para suces-
sbes e para fungdes, introduz-se o edleulo diferencial
e em seguida o cdleulo integral (para fun¢es duma
80 varidvel); finalmente é feito um estudo das séries
numéricas e das séries de potincias.

Na orientagiio diddetica predomina o cardcter in-
tuitivo e gendtico, com abundincia e evocagdes his-
toricas (descurando por vezes a estruturagio logica).

O livro é ricamente provido de bons exercicios so-
bre todos os assuntos e apresenta-se com éptimo as-

pecto grafico. J. Sebastifio e Silva,



