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A grandeza déstes homens ndo afecta, em qual-
quer caso, o juizo sdobre o que falta a4 sua inteli- -
géncia: do ponto de vista fisiologico sdo, igual-
mente, deficiéncias que, em circunstancias espe-
ciais, sdo largamente compensadas, mas, nem por
isso, deixam de ser deficiéncias efectivas.

Entre os espiritos avessos, déste modo, 2 com-
preensdo cientifica, pode recordar-se o grande
romantico histérico Carlvle que considerava ridi-
culo que alguém pudesse ocupar-se da velocidade
de deslocamento dum glaciar. C. Darwin, que com
éle estava ligado pela amizade do irmio frasmo,
dizia: «Por quanto posso julgar, nunca encontrei
um homem cujo espirito seja tio pouco dado 2a
investigacdo cientifica» e, acrescentava, «as suas
descricdes sdo vivas: ;sdo também exactas ?»

Como acontece habitualmente com as coisas
humanas, o que & capaz de suscitar os maiores
entusiasmos provoca também, naturalmente, o
6dio e o desprézo dos que ndo sabem compreen-
der o seu valor; por isso nio pasma o juizo des-
favoravel que tém formulado, sobre a matemaitica
€ sObre a ciéncia em geral, alguns poetas:

MATEMATICAS

«Verdadeiro deserto que dos vates é tumbas,
{Monti).

«0O ensino das matemadticas faz do homem ma-
quina e degrada o pensamento. A alma dum povo
nio é ésse nimero mudo e morto com auxilio do
qual éle conta as quantidades e mede as exten-
sOes: a toesa e o compasso fazem outro tanto»
(Lamartine).

«Desconfiai das bruxarias e das atrac¢des dia-
bélicas da geometria» (Fenelon).

Owen, filésofo da natureza, pretendia constituir
uma subespécie humana com o «homo mathema-
ticus»,

Ao contrario, Sully Prudhomme conta assim a
felicidade dos gedmetras: «Oh, produzir a beleza
indiscutivel, como a dum teorema demonstrado
com uma simplicidade engenhosa, com elegancia
numa palavra, e dum alcance tdo largo que dela
depende a predigio dos movimentos celestes!
E-vos permitida tal coisa, a vés artistas, a vos
sobretudo poetas, experimentar jamais o orgulho

trangiiilo duma tal eriagio?»
Tradugiio de A. SA DA COSTA

ELEMENTARES

Exames de Aptiddo as Escolas Superiores (1941)

Licenclaturas em ciéncias fisico-quimicas e em ciéncias
matematicas, cursos preparatérios das escolas milita-
res e de engenheiro gedgrafo.

Ponto n.® 1

1091 — Determine as condi¢des a que devem
satisfazer os valores de x que verificam a desi-
gualdade: 3+1:(x—1)>1:(2x+1). R: 4 desi-

3x—3+1

gualdade proposta ¢ equivalente a ?‘x'—ll' =
1 (Bx —2)(2x+1)—(x—1»

'-2—“_1.1':"0 ou [i—l)(?x+1j__ >0 ou

ainda (6x2—2x—1): [(x—1)><(2x+1)] >0. Osvalo-
res de X pedidos s@o entdo os que tornam simulta-
neamente positivos ou negativos ambos os fermos da
Sracgdo primeiro membro destaiiltima desigualdade.
Ora o primeiro termo é positivo para valores de x
L4+ VT a7

—_— ou inferiores a —g— e
>

superiores a

negativo para os valores de x compreendidos entre
éstes dois valores. O segundo térmo forna-se posi-
tivo para valores de x superiores a +1 ou inferio-

1
resa —r e negativo para os valores de x com-

preendidos entre estes dois valores. Logo os valores

de x que verificam a designaldade proposta sdo os
valores de x que verificam uma qualquer das desi-

1 . = 3 —
gualdades: x<—_;x>1¢ $ 6‘/'_<x<1 ”6‘/‘ >

1092 — Forme a equacdo do 2,° grau cujas rai-
zes sdo: —3+2f e —3—2/, R: A equacdo ¢
(X+3—2i) (x4+3+2i)=0 on x2+6x+13=0.

1093 — Enuncie os teoremas que conhece sobre
a existéncia das solucdes inteiras e a existéncia
de solugdes inteiras e positivas da equacdo do
legrauem x e 7,

1094 — Sendo  tgwx=0b/a verifique que é
acos2x+bsen2v=a. R: Detg x=b/a dedusem-se
sucessivamente as igualdades asen x—:bcosx:
asen?x—=bsenxcosx; 2asen?x=2bsenxcosx!
asen?x+asen’x=bsen2x; a(l—cos?x)+asen?x=
—bsen2x ou finalmente a—=acos 2x+bsen2x.

1095 — Determine sem recorrer as tabuas os
valores do seno e do coseno de um angalo de ¢
quadrante cuja tangente & igual a 3/4. R: como
tgx—=5/4 ¢ sen?x/cos? x=9/16 ¢ 25 sen?x—=9 donde
sen X—-—+3/5 e como o arco é de 3° quadrante serd
sen x=—3/5 ¢ cos x=—4/5.
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1096 — Determine, recorrendo ao caleulo loga-
ritmico o valor dos angulos de um tridngulo em
que dois vértices sio os extremos do didmetro de
uma circunferéncia com um raio de 11,536 metros
e o terceiro vértice ¢ o extremo da corda com o
comprimento de 16,951 metros, tirada de um dos
extremos do referido diametro. R: O #tridngulo é
rectangulo sendo a hipotenusa o diametro da cir-
cunferéncia, logo um dos dngulos mede 90°. O seno
do dangulo opdsto ao cateto que mede 16,51 me-

16,951 ! ;
tros, serd sen B = gaas visto a hipotenusa medir

23,072 metros. Entdo serd logsen B-log 16,951 +

eolg23,072=1,22920 +2,63692 - 1,86612 ¢ B=47017',
O outro angulo agudo seva C -90—-B=42034",

1097 — Determine os divisores comuns dos trés
nameros: 1800, §10 e 120. R: Como 120 é 0 m.d.c.
dos trés numeros e ¢ 120=2%v<3:<H, os divisores
comuns aos trés numeros serdo as parcelas do de-
senvoloimento do produto (1-+2-+4+8) (1+3)(1+45)
que Sdo oS Miimeros :
1,2,3,4,5,6,8,10,12,15,20, 24, 30, 40, 60, 120,

1098 — Figure duas cireunferéncias tangentes
interiormente em .4. Pelo ponto # diametral-
mente opOsto a 4 na circunferéncia de maijor raio,
tire a corda BC, tangente em D & circunferén-
cia interior, Una 4 com (. Demonstre que a
recta 4D ¢ bissectriz do angulo B4C. R: O
triangulo BAC ¢ rectangulo emn C. Unamos O',
centro da civeunferédcia de menor raio, com D,
O'D é perpendicular a BC, logo paralela @ AC .
Os dngulos CAD ¢ ADO' sio iguais por sevem
alternosinternos (paralelas AC e DO, secante DA ).
Por outro lado é ADO'—DAB por seremn duis dn-
gulos da base do lridngulo isiésceles ADO', Logo

serd BAD=CAD ¢ portanto AD bissectris do
dangulo BAC.

Curso de habilitagac para professores de desenho nos liceus
Ponto n.® 1

1099 — Indique as condigdes a que deve satis-
fazer » para que a inequacdo A?—2kv—A'+x-—
—2k+1 >0 seja verificada por qualquer valor
real atribuido a x. R: Sendo o primeiro memibro
um trinémio do 2.° grau em X , é necessdrio e sufi-
ciente que o sew descriminanie seja negativo para
o trinomio tomar, para qualquer valor real de x ,
o sinal do coeficiente do térmo em x* que meste
caso é a unidade positiva. Serd entdo (2k—1)-+
+4(k*+2k—1) << 0 ou Bk*+4k—3 << 0; e como as
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raizes déste tvindmio sao k — g os valores

de k pedidos sio os que satisfasem a dupla desi-

gualdade e ‘/-7 =X < —1& V‘ y
4 4

1100 — A equacgdo 143x—22y =121 admite solu-
¢oes inteiras e positivas? Justifique a resposta
R: A equagdo proposta ¢ equivalente a 13x—

-2y=11 @ qual admile solugdes inteiras por os
coef. de x ¢ y serem primos enive si, e wma infi-
nidade de solucies inleivas e positivas em vista
daqueles coeficientes serem de sinais contrdrios.

1101 — Calcule 1/5 colog. 1000,
R: 1/5colog 1000=1/6log 1/103 = 1/5.( 3 )= —3/5.

1102 — Determine, por logaritmos, o compri-
mento de uma corda que subtende um arco de
39031 num circulo de raio 3,51 metros. R: =25
53,64 < sen 200 45' 30" donde ¢é logl==log 2+
+log 3,54 +log sen 24° 45" 30" = 0,530103 - 0,54900 -+
4 1,6957T8 = 0.54581 donde 1=13,514 metros.

1103 — Determine o valor de cosec 2 sabendo
que Stga—2seca. R: Tem-se a partir de 5tga=
—=2seca, senz=2J ¢ coseca=3/2.

1104 — Dedusa o valor da razdo dos volumes
de um cubo e de uma esfera que tem areas iguais.
R: Sera 612—4=x? se forem e v a aresta do cubo
¢ o raio da esfera; ¢ porisso é 1=13y6= .r: 0
volume do cubo é V,=13=2z13y/6=:9 ¢ o volume
da esfera V.—=AL=r? | donde a razdo dos volumes

Vi: V= {/7[0.

1105 — Quanio mede em unidades sexagessi-
mais o 4ngulo interno de um octogono regular.
R: mede 180°—35600: §-—-135¢,

1106 — Defina triedros suplementares e indique
as relacdes que existem entre as medidas dos
seus elementos (faces e diedros),

1107 — Demonstre que se adicionar uma uni-
dade ao produto de dois nimeros impares conse-
cutivos obtém um quadrado perfeito. R: Sejam
2k+1 e 2k+3 os 2 n.95 impares consecutivos, entio :
(2k+1)(2k+3) +1=4k24-8k 4 3+1=(2k +2)*.

Ponto n® 35

1108 — Indique as condigdes a que deve
satisfazer K para que as raizes da equnagio
2?24+1/4(34+Kx)?—1=0 sejam numeros imagina-
rios. R: A equagdo dada é equivaiente a (44 K?) x*+-
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+6 Kx+5=0, eujo descriminante 9K2—5(4+K?2)
deverd ser negativo, isto é K2--5 <0 logo K satis-
fard a dupla desigualdade — /5 <K < \/5.

1109 — Determine # de modo que se verifique
a seguinte igualdade: "~144:"4¢=2/5,
R: [(n—1)(n—2)(n—3) in—4)(n—5) (n—86)]:
:(n(n—1)(n—2)(n—3)(n—4)(n—5)] =2/5 ou (n—06):
:n=2/5 on ,n—30=2n, 3n=30 ¢ n==10,

1110 — Torne racional o denominador da frac-
¢do 2/°/20 e simplifique o resultado. R: 2/ /20—
2%/ 201/20=" /45 . 54/10—2" /25 51/10 =" /5000/5.

1111 — Determine, por logaritmos, a iarea de
um tridngulo rectangulo cuja hipotenusa mede
23m,12 e em que um dos angulos mede 49 37' 23'7.
R: A drea é dada pela expressdo a?/4 sen 2 o sendo
a a hipotenusa e o um dos dngulos. Entdo é
A —23,127/4 sen 99° 14/ 46" ¢ log A—2 log 23,12+
2 colg 2+4-log sen 80° 45' 14/ —=2:<1,3639941,39794 +
+1,99432 =2,12024 donde A =131,9m2z,

1112 — Exprima cot (3/2 =—x) numa fungio cir-
cular do angulo x. Justifique a resposta,
R: cot (3/2 = —Xx)=cot (7/2—x)=tg x.

1113 — E dado um tridngulo equilitero ABC;
trace pelos seus vértices 4, B e C rectas perpen-
diculares aos lados 4B, BC e CA, respectiva-
mente, de modo a formar um outro triangulo.
Prove que éste ¢ equilatero e deduza o valor da
razdo da sua irea e da do triangulo dado. R: Seja
A'B'C! o novo friangulo em que A'B' é a perpen-
dicular a AB, B'C! perpendicular a BC ¢ A'C! per-
pendicular a CA; entdo serd A'BIC'=ABC;BIC'A'=
~BCA ¢ C'A'B'=CAB, porque sdo dngulos que
tém os lados perpendiculares e sdo da mesma natu-
reza. Assim, se o primeivo triangulo é equildtero
o segundo também o é, Se for 1 o lado do primesro
calculemos a rasdo de semelhanga dos dois friin-
gulos. Para isso calculemos o lado A'B' do trian-
gulo maior. Este lado é dividido pelo virtice A em
dois segmentos AA! ¢ BIA=CA' que sdo a hipo-
tenusa e um calefo do triangulo AA/C rectangulo
em C, e semelhante @ um dos triangulos que se
determinam em ABC guando se baixa a altura
relativa a qualquer dos lados, e medindo a altura

1V/3/2 serd 1: AA'=1 y/3/2:1 donde AA'=21 Y33,
Por outro lado ¢ 41/3=1+-A'C* ¢ A!C=1 V3/3;
Sfinalmente A'B' =21 Y3341 V3/8=1 /3. Como a
rasdo das dreas ¢ igual ao quadrado da razdo de

semelhanca e esta é | \/3[1= /3 temos que a razdo
pedida é igual a 3.
1114 — Qual é a posicido, em relagdo ao centro

de homotetia, de duas figuras homotéticas quando
a razdo de homotetia € igual 2 unidade negativa.
R: Sdo siméltricas, pois a homotetia de razdo r— —1
é uma simetria em relacdo ao centro da homotetia.

1115 — Qual ¢ o lugar geométrico dos pontos
do espago equidistantes de dois pontos dados.
R: £ o plano perpendicular ao meio no Segmento
que une os dois pontos.

1116 — Defina fracgdes iguais e enuncie a con-
digdo necessaria e suficiente para que as duas
fracgdes o sejam. R: Duas frac¢oes sdo iguais
quando medem a mesma grand E condig@o
necessdria e suficiente, para que duas fracgoes a/b
e c/d sejam iguais que se verifique a igualdade
ad=bc.
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Ponto n.” 2

1117 — As distancias de um ponto as duas faces
de um angulo diedro de 65° 35 sdo iguais a 5™,32
e 3m,65, Calcule a distancia do mesmo ponto a
aresta do diedro. R: Seja d a distdincia pedida o
o dngulo que forma a recta sébre a gual se conta
d com a recta sébre a qual se marca a distincia
5m 32 do ponto a uma das faces do diedro; o angulo
formado pela recta sébre a qual se marca 3,65,
distincia do ponto a outra face com a perpendi-
cular baixada do ponto para a aresta do diedro
medird (180°—650 35') —a=114° 25! —a . Por isso
serd d=>5,32 cos = ou d=3,65 cos (114° 25' — o) donde
5,32 cos a — 3,65 [cos114°25/ cos 2+ sen114°25'sen o]
e 5,32:3,60 =cos114°25' + sen114°25' tg o ¢ por-
tanto tg »==[5,32/3,60 —cos 114° 25'| : sen 114° 25' on
tg 2=1,47 cosec 660 35' 4 cotg 650 35' =1,47<1/0,911 4
+ 0,454 = 1,614 + 0,454 = 2,068 ¢ a—=64° 11' ¢ final-
mente d=>5,32 cos 64° 11/ =5,32><0,435=2m 31 ,

1118 — Indique graficamente como varia a se-
cante de um aAngulo, quando &ste varia de 0° a 360°.
1119 — Simplifique a expressio:

(x2—1—xa%cos?atcos?a): [(¥2ar—x)(x—1)].
. x!=1—x3costa+tcnsia  x—1—cosla(xi=-1) .
] (y?x—x)(x—1) x(y'=1)(x-1)
(x2-1) (1—cos?ax) sen?a(x+1)

x(y=1x—1) x(y*—1L)

1120 — Diga o que entende por combinagdes
de 5 objectos 3 a 3. Forme essas combinagdes com
as cinco primeiras letras do alfabeto e verifique o
seu namero pela respectiva formula,

1121 — Em que se baseia a prova dos 9 da mul-
tiplicagio? Demonstre-o, Pondo fora de discussdo
a possivel maior simplicidade da prova dos 9
sobre a prova dos 3, apresenta ela outra vanta-
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gem? R: 4 prova dos 9 baseja-se no seguinte teo-
rema: «o preduto dos restos da divisdo de dois ou
mais niimeros por um dado divisor ¢ o produto dos
niimeros quando divididos por ésse divisor ddo
resfos iguais.»

Seja a<b—p ¢ a=dt+r b=dir, entdo ¢
(d-+r1y) (d+12)=p ou d-ryTa—p 0 que prova o teo-
rema.

Teoricamente as duas provas sdo equivalentes
simplesmente a prova pelo divisor 3 ndo assina-
lando todos os érros que a prova pelo divisor 9 ndo
assinala, ndo dd conta ainda dos érros que sejam
muailtiplos de 3 ou de 6 que ndo sejam de 9.

1122 — Diga como traca uma recta cujas dis-
tancias @, b e ¢ a trés pontos fixos 4, B e € ndo
colineares formem uma progressio geométrica
de razdo 2. Diga ainda quantas solucdes tem o
problema (principie por considerar apenas dois
pontos e estudar as propriedades das rectas que
satisfazem as condi¢des do problema assim frac-
cionado). R.: Sejam dois ponfos A ¢ B; as rectas
gue salisfasem ao problema sdo as langentes co-
muns exteriores e interioves as duas circunferén-
cias de centros A ¢ B e rajos a ¢ b. Neste caso
poderd haver 4, 2 ou 0 solugdes. No caso dos trés
pontos é mecessdrvio que a ferceiva civcunferéncia
de centro C e raio ¢ seja langenie a uma das rectas
anteriormente determinadas, para que o problema
tenha Solugdo e vé-se facilmente que poderd haver
3,2,1 ou 0 solucdes.

Solugides dos n.* 1081 a 1122 de J. Paulo.

1. 8. C. E. F. —29 de Julho de 1942

1123 — a) Dé a definigdo e as propriedades da
semelhanga de triangulos. &) Dada a semi-circun-
feréncia de raio » da figura junta, determine a
posi¢cdo do ponto P de modo tal que a area do
triangulo £ 0D seja igual a area do semi-circulo

D 3

(ED é tangente em P 4 semi-circunferéncia e OF
€ perpendicular a OD). ;Para que posicdo de P &
minima a drea do tridngule? ; E qual é ésse mi-
nimo? R: Area do semi-cireulo =12/2. Area do
tridngulo EOD ED><OP/2= (EP+PD)r/2= {tga-+
-+cotga | 122, Igualando vem tgo +cotga=—n donde

tg2r—mtga+1=0 ¢ tga=(=+ V=2—4)2. A drea
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do tridangulo EOD serd minima quando fér minimo
sen?a+ cos’a

|tgatcotga | = “|sena.cosa|  |senZax|

seqiiéncia, para | sen 2a|=1 ou 20==/2-+kr donde

a=n/d+k=/2. O valor désse minimo é r*.

1124 — Determine a, b e ¢ de modo que a fun-
¢io y—ax'+bx+c tome para x=1, ¥=2, xr=3
respectivamente, os valores y=1, y=2, y=7. R:

por con-

Tem-se .
a+ b4c=1( a+b+c=1( a+b-tec=1{a= 2
4a+2b+c=2(3a+b =1 ’3a+b =1{b=--5
9a-+3b+4c=T(6a+b =5 a=2 c=. 4
y=2x2-5x-+4.

1125 — Dadas duas circunferéncias concéntricas
de raios 18,37 metros e 25,43 metros, caleule a drea
da porc¢do da corda determinada por dois raios
formando entre si um 4ngulo de 5818/, R: Area
duma porgdo de corda civcular determidada por
dois raios cujo angulo mede o graus é

o o
= —— .y 2_r2)y=—. [ =T} o, 3 =
S 360 (R*—r?) 360 =(R+4r) (R—r) ubsti
tuindo valores e notando que 58° 18/ =58°,3
H8,3 :

5= :0 X 3,14 X 438 X 7,06. Cdlculo de S:

log 58,3 =1,7656686

colog 360 (log 360=2,5563025) —35,4436975

log 3,14 -0,4969296

log 43,8 ~=1,6414741

log 7,06 —0,8488047

log S=2,1965745
log S=2,1965745 5-=157,24 metros
1965650 15724

1126 — @) Defina simetria em relagdio a um
ponto e a um plano; enuncie algumas proprieda-
des importantes. ) E dado um paralelipipedo
cujas faces sdo losangos dos quais uma das dia-
gonais é igual ao lado @. Calcule o volume désse
paralelipipedo em fungdo de a. R: O paraleli-
pipedo pode decompor-se em seis tetraedros regu-

1
laves de aresta a. Logo V =6v onde v= §b Aify =

/3 aVé_ asy/3
: li : -1 -ah,h= :;a . i.-;-% . ?gk »__.91;/__ - Entdo sera
0
V=al E “.
2
1127—Prove que sec?ut cosec?a—secls - cosec’a.
Usando esta identidade, determine um par de
nameros racionais cuja soma seja igual ao seun
sena--cos’a 1 N
senta . costa  sen’s . costa  I%
secla=p/q. Substituindo na identidade obtém-se
cosec?a=p/(p—q). Portanto, para p/q=1[2, por

produto. R:
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exemplo, vem p|(p—q)=—1. Verificacio

1 1
oy Sl B
b at+b?
1136'~.Galenile. a some s=‘>+"+b+" =
a4 b gy v of
Gt R Ry e ¢ S
a"’b - b a b2

NRES S 1+1+1+ S PN AR $6L 0
a ar b b?

P A T L U
b 1—a—t 5 1—b-2 gotl_gn poHl_po °

Solucdes dos n.** 1125 a 1128 de A, S4 da Costa.

MATEMATICAS GERAIS - ALGEBRA SUPERIOR - COMPLEMENTOS DE ALGEBRA

F.C. L. — MATEMATICAS GERAIS — I.© exame
de freqiiéncia 26-2-1942

Ponto n. 2

a) — Produto e cociente de niimeros comple-
xos (formas algébrica e trigonométrica).

b) — Produto interno e produto externo de
2 vectores. Definicdes e expressdes cartesianas.

¢) — Defina: feixe e estela' de planos, feixe e
estela de rectas. Escreva as equacgdes destas fami-
lias em coordenadas cartesianas.

d) — Sistema geratrizes rectilineas no hiper-
boloide de 1 folha. .
x4 y+ =0
x+2y+ 5=1
x+3y4+ 2=1
x4+ y+38s43.

Interprete geométricamente o estudo feito.

R: 4 planos os 3 primeiros pertencem @o mesmo
feixe.

1129 — Estude o sistema:

1130 — Mostre qiie as raizes ; equac;ao ;

(49" —(2—1)"=() sao reais. (Resolﬁ a équacio
reduzmdo-a auma equacio binémia pela mudanca
Zz —1—i

s+7

devanﬂvel-——=u).R.>—*—_ u—u"—-1=0 —
; 5—7% z—1i

2k:

ks . ~ d
~ u=cos - +isen - (k=0,1,-.-m—1)

2k= an

i1+n -lﬂ-cos }ﬁ—+1sen
Ziee e = — § 2
31— k= 2k« "
P l—cosﬁrmisenf—f *
2k
sen——
m k= L
==-——-‘“2'k—*=cotgH (k=0,1,+--m—1).
1-~cos—ﬁl—

F.C.L. — MATEMATICAS GERAIS — Exame final, Julho
de 1942

1131 — Escrever as equagdes da circunferéncia
de raio R=3, cujo centro é um dos pontos da
recta 2y=x=s a distancia 4 da origem e cujo
plano é normal a recta, R: Seja C (22, =, 22) o

centro. Tem-se 9o2=42, a—=-+4/3, donde C(8)3,4/3,
8/3) e C'(—8/3, —43, —83). Ha pois duas cir-
cunferéncias nas condigdes indicadas que podem
ser definidas pela interseccdo das superficies :
esfera de centro C (ou C') e raio R=3 ¢ plano nor-
mal a recta dada passando por C (on por C).
Assim, por exemplo, a de centro C tem por equagies
(x—8/3)24(y—4/3)*+(z—8/3)2=
2(x—8/8)4(y—4/3)4-2 (z—8/3)=0.

1132 — Mostrar que a equagdo diferencial
az d
a;;j:‘gldﬁi + (324 p2) y=0 & verificada por

y=e" (A cos px+ B sen px).

1133 — Mostrar que a equagio 2xy—ig=0 re-
presenta um paraboloide hiperboélico. (Efectuar
uma rotagdo de 45° dos eixos OX e OY em torno
de OZ). R: Efectuando a transformagdo indicada :

/ — (X-—=Y), ) ==—‘£— ('h.vi-,‘l), z—=7, vem, ime-
dm:ammu, X1 / =1

1134 - Determinar 0s maximos e minimos da
fungdo y=xi-6. Represénta(;ﬁo geomeétrica da
funcao.
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1135 - Mostrar que a superficie de equacio
(8—1)3—(x2+92)2=0 é de revolucio, Escrever as
equacdes do paralelo e as do meridiano que pas-
sam pelo ponto (1, 0, 2).

1136 — O polinémio P (x) é do 5.° grau, é divi-
sivel por #?+1, anula-se para x--0. admite a raiz
real dupla —4 e toma o valor 100 para x=1. De-
termina-lo. ;

1137 — Dada a circunferéncia de equagdes:

\ a2 1'_}"!_;.5-2,_ 10}; =
) x—2=0

da recta que passa pelo centro ¢ ¢ normal ao seu
plano; &) as equacdes das esferas de raio 7 que

determinar: @) as equacdes



