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tituindo em R? = 06R? vem, finalmente, r*+(4Rr—
—r2+R2p216Rr=6Rr,

Solucéio de Alvaro Simoes (Sangalhos).

Enviou também solugfio exacta : José Morgado.

1186 — Num quadrilatero ABCD inscrito numa
circunferéncia de raio r=5 os lados medem res-
pectivamente A4 8=5y3, BC=5 e CD=8, ; Qual
é o comprimento da diagonal BD? R: Se fir O
o centro da circunferéncia, tem-se

BOC BC 1 cOD CD 4
Sef —— =—=- ¢ sen =—=—~ ‘donde
2 2 2 2 2r 6
: BOD | i /BOC | COD\ |
BD=2r sen —— [=10| sen { e ) =
Oc’ . cODp BOC  COD
=il0- sen———-icos. =k icos — = sen——|=

=10(3/10+2/3/5)=3+4y/35.
Solucdio de A, Reis (Lisboa). ‘
Enviaram também solugdes exactas: A. da Fonseca Faia

(Lisboa), José Morgado, Rui Verdial (Porto), Alvaro Simdes
{Sangalhos), J. S. Faria Abreu (Penafiel).

1187 — Consideremos num bilhar circular uma
bola num ponto 4. ;Em que direc¢do se deve
lancar a bola para que torne a passar pelo ponto 4
apos duas reflexdes sucessivas? R: Como o dan-
gulo de incidéncia é igual ao angulo de reflexdo e

as normais a circunferéncia passam pelo centro, a
bola no sew movimento descreve um tridangulo isos-
celes de vértice A. Designando por d a distincia
de A ao centro, por 2 o dngulo da dirveccdo pedida
com o didmetro que passa por A e por B o dngulo
de incidéncia, tem-se Bl sl iy dewmve por
d senp sen
ser 2+28==/2, Portanto é
sen B=(—R + V/R?1-8d2)/4d
e a=n/2—2 are sen ( —R + {/R2-8d?)/4d .
Solucdio de José Morgado.

1248 — Determinar o lugar geométrico dos cen-
tros de gravidade dos triangulos que tém um lado
dado e o vértice oposto sdbre uma recta dada.
R: Seja M o ponto médio do lado dado ¢ P um
pontoda rectar dada. Margue-se sébre MP o ponto Q

tal que MQ/MP—1/3, O lugar procurado é a recta
s//r e passando por Q. Demonstracdo: Q é o cen-
tro de gravidade do triangulo com a base dada ¢ o
vértice em P. Por outro lado, seja C wmn ponto
qualquer de v, distinto de P . Designe-se por G a

Ay A
intersecgdo de s com CM. De MPC s MQG, resulta
MG/MC=MQ/MP--1/3. Logo, G é o0 ¢. de g. do
trigngulo com a base dada e o vértice em C,

Solucéio de PEME.
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Secgdo a cargo de J. da Silva Paulo

Nesta secglio, além de extractos de criticas aparecidas em revistas estrangeiras, serfio publicadas criticas de livros
e outras publicacdes de matemdtica de que os autores ou editores enviarem dois exemplares a Redaccio

12—LEROY,E.— Cours d'Algébre et d' Analyse.
Mathématiques Spéciales, Eléves ingénieurs. Etu-
diants des Facultés, Agrégation. Essai d’ensei-
gnement concret et intuitif. Tome II, Analyse.
1 vol. in-8,2 de X-352 pags. preco 70 frs.; Vuibert,
Paris, 1940.

O Tomo I, (Algebra) desta obra apareceu em
1935. No presente tomo (Analise) a maneira con-
creta e intuitiva do autor parece ter-se compli-
cado. As formulas carregadas de indices sdo muito
numerosas. Pelo contririo os graficos continuam
a ser excelentes, .

A obra completa & comparavel a um Curso de
Matematicas Gerais, e que tem esta espécie de
rigor intuitivo de M. Leroy mas sente-se ainda a
influéncia dos programas, mais que o espirito

liberal de um Paul Appell.

(De A. Buhl (Toulouse) em «L’Enseignement Ma-
thématique», vol. 38 — Trad. ]. S. P.)

13 — AGOSTINI, Asepo — Lezioni di Analisi
Matematica — R. Accademia Navale, 1936, 8 4-336

pags.

Este livro representa um excelente curso de
introdugio 2 analise, que tem sido dado desde ha
alguns anos na Academia Naval Italiana. E seu
fim, em primeiro lugar, preparar os estudantes
para as matemadticas aplicadas. O modo de tratar
as questdes € claro e rigoroso, como é para dese-
jar dum livro de tal caracter, sendo os exemplos
bem escolhidos e os problemas instrutivos. As
referéncias histéricas neste trabalho, sdo, contudo,
freqiientemente desvirtuadas. Assim, na pag, 323,
ao tratar da histéria da resolugdo algébrica das
equacgoes, o autor fala de Dal Ferro, Ferrari, Ru-
fini, mas ndo se refere a Abel e Galois. Além
disso, os nomes de Newton e Leibniz aparecem
ligados com virios pormenores, mas o seu papel
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geral no desenvolvimento do cilculo ndo é indi-
cado, enquanto Cavalieri e Torricelli recebem
bastos elogios a ésse respeito.

(De W. Seidel, em «The American Mathemati-
cal Monthly», vol, 45 — Trad. J. 8. P.)

14 — PLUMMER, H, C.— Probability and Fre-
quence — Vol. de 277 pags. — Macmillan and C.°
Limited, Londres.

O livro «Probabilidade e Freqiiéncia», do pro-
fessor H. C. Plummer é uma exposigdo clara e
elegante de alguns dos mais importantes capitulos
das Probabilidades e da Estatistica, Os conceitos
apresentados sdo introduzidos de maneira sim-
ples, mas sob forma rigorosa, e esclarecidos por
meio de problemas, alguns dos quais classicos
mas que ao aluno importa conhecer.

Supde o autor que o leitor possue conhecimen-
tos de andlise combinatéria e infinitesimal que
sdo completados no livro (fé6rmula de Stirling,
func¢des de Euler, etc.). Os assuntos tratados sdo
-0s seguintes : probabilidades descontinuas e fini-
tas ; principios e teoremas fundamentais da teo-
tia; problema das provas repetidas e probabili-
dades a posteriori; probabilidades continuas, apli-
cacdes & geometria; lei normal duma distribuicao
linear; teoria dos erros e minimos quadrados;
distribui¢gdes estatisticas; estudo das. leis mais
gerais que a lei normal imposta pela estatistica;
método dos momentos; correlacdo, breve resumo,
O volume termina com algumas tdbuas numéricas.

Os que se dedicarem ao estudo da estatistica e
0s alunos dos cursos superiores que estudam a
fisica e a biologia lerdo éste livro com proveito.

Manuel Zaluar

15 — FERIGNAC, P. e MORICE, E. — Pour
comprendre le Calcul des Probabilités — (Biblio-
theque d’Education Scientifique) — Préface de
I'Abbé Moreux — 1 vol. in-16, 258 pag. — Librairie
‘Octave Doin, Paris, 1936.

O livrinho de Ferignac e Morice, de agradavel
leitura, e utilizando conhecimentos elementares
«de matemaética, esta ao alcance de todo o aluno
que féz o curso liceal. £ uma iniciacido as leis
principais do calculo das probabilidades. Os au-
tores tiveram o cuidado de apresentar com muita
clareza os diferentes assuntos, tornando-os ainda
mais acessiveis por meio de bastantes exercicios
de aplicacdo, graficos e tdbuas numéricas. S6 é
tratada a teoria classica, Consagra duas li¢des 2 im-
portante lei de Laplace-Gauss. As oito tiltimas in-
formam das aplica¢des aos jogos de azar, a alguns
problemas financeiros, aos seguros de vida, ao

tiro de artilharia e a teoria dos erros. Consegui-
ram os autores dar uma vista de conjunto sdbre
a grande importancia que o cilculo das probabi-
lidades tomou, hoje, em togos os dominios da
ciéncia. Na conclusdo, ndo se esqueceram de citar
muito rapidamente as principais teorias fisicas
que, nos nossos dias, tiveram novo desenvolvi-
mento gracas a aplicagdo das leis estatisticas.

Manuel Zaluar

16 — SAN GIL, Ramon pvE Pepro v — Resumen
de Matematicas Elementales — 460 pags., 24 pese-
tas. Libreria General, Zaragoza, 1942,

Este livro, destinado aos que conhecem ja as
matematicas elementares, estd escrito com um
caricter essencialmente pratico, pelo que é de
extraordinério valor como guia para o professor
e como obra de estudo e aperfeicoamento para o
aluno,

PR T "R TR G T R T S T . =

A obra esta dividida em duas partes principais.
A primeira trata a Aritmética e a Geometria. Na
aritmética estuda o autor, com uma clareza ver-
dadeiramente notivel o sistema métrico decimal,
divisdo da circunferéncia, cdlculo de fracgdes con-
cretas, teoria .da divisibilidade, méximo divisor
comum, menor miltiplo comum, nimeros pri-
mos, etc. Na geometria expde um resumo das
propriedades mais importantes das figuras geo-
métricas planas e areas das figuras poligonais.
Esta primeira parte termina com uma interessan-
tissima seccdo sdbre problemas e exercicios. A
segunda parte compde-se de uma continuagdo da
Aritmética e outra da Geometria, assim como do
estudo da Algebra, Geometria no espacgo, Trigo-
nometria e umas nogdes de Geometria Analitica.
No fim desta segunda parte inclue-se outra colec-
cdo de exercicios e problemas escrupulosamente
seleccionados.

Dificilmente se encontram outras obras que,
consagradas ao ensino da matematica elementar,
reiinam as condi¢bes desta, que soube aliar a sim-
plicidade da exposi¢do ao mais puro rigor cien-
tifico.

(De G. M. G., em <Euclidess, n.°21—Trad. J. S. P.)

17 — GALLEGO-DIAZ, Jost — Formularico de
Matematicas Generales, Ediciones Rialto, Madrid,
1943 — 256 pags.

Acaba de aparecer em lingua espanhola um
util formulario de Matematicas Gerais, de que é
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autor o Prof, J. Gallego-Diaz, e para que escreveu
um pequeno prefacio o Prof. Barinaga, da Univer-
sidade Central de Madrid. Abre com um conjunto
de tdbuas numéricas usuais, quadradcs, cubos,
raizes quadradas e cibicas, inversos, logaritmos
vulgares, perimetros de circunferéncias e dreas
de circulos; seguem-se tabelas’(a 4 decimais) de
valores das funcoes seno e coseno hiperbélicos e
seus logaritmos na base 10 (mais adiante a pag. 110
€ seguintes encontra-se formulas importantes re-
lativas a estas mesmas fung¢des), tdbuas dos valo-
res das func¢des circulares (em grados, valores
equidistantes de 10%), uma pequena tabela de
valores da funcdo 1 de Euler, etc. Seguem-se
detalhadas copilagdes de defini¢cdes, formulas e
regras de cdiculo de Trigonometria Esférica e
suas Aplicagies (pags. 39 a 78), das principais
propriedades das equagdes algébricas e métodos
de calculo das suas raizes. Mais adiante encon-
tram-se tdbuas de derivadas e diferenciais dos
tipos usuais de funcdes, algumas férmulas impor-
tantes e aplicagbes de Calculo Diferencial das
funcoes reais de variaveis reais, tabuas de primi-
tivas, etc. Ndo é esquecido também o Céalculo das
Probabilidades e a Teoria dos Erros que ocupa
uma parte déste formuldrio, o que justifica bem a
crescente utilizacdo déste ramo da Matemaitica,

Vém depois férmulas de dlgebra e analise vec-
toriais, ‘

Termina pela Geometria Analitica e Infinitesi-
mal com uma detalhada copilagdo de formulas e
equacdes de lugares geomeétricos em varios sis-
temas de coordenadas.

Tém agora os nossos estudiosos e os alunos dos
cursos superiores um auxiliar precioso em espa-
nhol a juntar a alguns bons formularios que
comummente utilizavam em linguas francesa e
italiana. Manuel Zaluar

18 — COURANT, Riciarp axo ROBBINS,
Hereert, — What is Mathematics 2, Oxford Uni-
versity Press. New-York. 1941-XIX + 521 pags.

Trata-se duma contribui¢io muito importante a
literatura de educacgdo matematica. Deve ser lida
por todo o professor de matematica do ensino
secunddrio que deseje ter uma base sé6lida para o
seu trabalho pedagoégico nas escolas.

Depois de uma interessante introdugao, os auto -
res apresentam 8 capitulos e um apéndice. Alguns
dos capitulos tém suplementos e apéndices.

A ordem dos principais capitulos é a seguinte:

I — Niameros naturais.
2 — O sistema de niameros.

3 — Construgdes geométricas, A Algebra dos cor-
pos de nimeros.

4 — Geometria Projectiva. Axioméaticas, Geome-
trias ndo-euclideanas.

5 — Topologia.

6 — Funcoes e limites.

7 — Maximos e minimos.

8 — O calculo.

O livro é escrito duma forma atraente, bem ilus-
trado e contém bem escolhida matéria para os que
desejam conhecer um pouco mais do que sdo obri-
gados a ensinar aos seus alunos. Escrita muito
claramente a obra é de facil leitura para os pro-
fessores de matemaitica do ensino secundario.

(De W. D. R., em «The Mathematics Teacher-,
vol, XXV, n. 4 -— Trad. M. Z.).

19 — Publicagdes do Centro de Estudos de Mate-
matica da Universidade do Pérto.

O Centro de Estudos de Matematica, criado pelo
Instituto para a Alta Cultura, na Universidade do
Porto e dirigido pelo Professor Ruy Luis Gomes
estd publicando parte dos cursos ai realizados.
Trata-se de uma louvavel iniciativa no nosso meio
vindo beneficiar a massa dos estudiosos que nio
pode de perto seguir as actividades do Centro que
mais lhe interessam.

Tinham ji aparecido trés nimeros das Publi-
cacdes da autoria de Almeida Costa sobre gru-
pos, grupos abelianos, anéis e ideais. Pena é
que o Centro ndo tivesse previsto o interésse do
piblico por estes assuntos e que a tiragem dos
«Elementos da Teoria dos Grupos» tivesse sido
tdo pequena que a edigdo ja se encontre esgotada.
Tratando-se justamente do mais acessivel dos
trés trabalhos referidos, e do que prepara a leitura
dos outros dois, esperamos que o C, E. M, P. tenha
meios que lhe permitam uma rapida reedicdo.
A Algebra Moderna adquire dia a dia maior impor-
tancia, que entre nés é ja reconhecida, como o
atestam as referidas publicagdes e a actividade,
em parte noticiada pela «Gazeta de Matematica»,
do Centro de Estudos Matematicos de Lisboa em
anos anteriores. Em breve, estamos certos, ele-
mentos de Algebra Moderna fardo parte dos pro-
gramas pelo menos das cadeiras especiais dalicen-
ciatura em Ciéncias Matematicas.

Acaba de aparecer mais uma publicacio. E au-
tor Manuel Gongalves Miranda e intitula-se Cal-
culo Tensorial. Trata-se de um pequeno livro de
54 paginas. Uma nota inicial esclarece : «Este tra-
balho constitui o que ha de essencial num curso
promovido pelo Centro de Estudos de Matematica
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anexo & FFaculdade de Ciéncias do Porto». Cremos
que houve como propésito habilitar conveniente-
mente o piblico interessado em seguir certos
cursos que fazem parte do plano de trabalhos do
Centro no corrente ano, como os dos Professores
Guido Beck e A. de Mira Fernandes.

Nio se trata, evidentemente, de uma obra de
iniciacdio e a leitura é proveitosa sobretudo para
os que ja lidaram com éste potente instrumento
de calculo ao estudarem alguns capitulos de Geo-
metria Diferencial ou de Fisica Matematica.

Estio anunciados para breve mais dois nime-
ros das publica¢des do C. E. M. P.:

«Sur la possibilité d’'une Cinématique générale»
de Guido Beck, e o curso que Anténio Monteiro
realizou no Centro em fins de 1942: «Introdugio
ao Estudo da Nocdo de FFungdo Continua», de que
A. Pereira Gomes estad fazendo a redaccdo e de
que ja informou os leitores da «Gazeta de Mate-
matica», no primeiro nimero déste ano.

Manuel Zaluar

PUBLICACOES RECEBIDAS

Boletin ‘Matematico — (Buenos Aires). Revista
argentina de Matemaitica. — Ano XV, n.°s 8-10,

Calculo Tensorial — Manuel Gongalves Miranda
— Publicacéio n.° 2 do Centro de Estudos de Ma-
tematica da Universidade do Porto, 1943,

Euclides — (Madrid). Revista de Ciéncias Exac-
tas, Fisico-Quimicas y Naturales. Ano III (1943),
n.%s 23 e 24,

Formulario de Matematicas Generales — José
Gallego-Diaz — Ediciones Rialto, Madrid, 1943,

Gazeta de Filosofia — Ano I, n.° 1, Janeiro, 1943,

Portugaliae Mathematica — Vol. 3 (1942), Fase. 4
— J. Vicente Gongalves. Sur une formule de ré-

currence — P, de Varennes e Mendonga, Orthogo-
nality and analvsis of variance — ]. Vicente Gon-
calves. Contours de Jordan et intégrale de Cauchy
— J. Albuquerque. La notion de mesure de cara-
théodory.

Sébre os Grupos Abelianos — Almeida Costa —
Publicagdo n. 4 do Centro de Estudos de Mate-
matica da Universidade do Porto, 1942,

Seguros — Ano V, n.° 26, Fevereiro de 1943,
Lisboa e Porto,

Técnica — Revista de Engenharia dos Alunos
do L. S. T,, n.° 134 (Janeiro, 1943), n.c 135 Feve-
reiro, 1943).

A situacdo financeira da «Gazeta de Maltematica»

CONTA DO N.° 13 DA «GAZETA DE MATEMATICA>»

Receita

Receita da venda avulso e por assi-

sinatura de 800 nimeros 3.150800

Existéncia de 288 ntimeros ao precgo
de custo 684540
27-11-1943, Deficit 521820
4350360

Despesa

Composicdo, impressio, papel e bro-

chura 3.857800
Sua quota parte nas despezas gerais
realizadas até 27 de Fevereiro de
1943 498560
4.355860

A.S.C. e O. M. R.



