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TEMAS DE ESTUDO

A NOCAO DE GRUPO TOPOLOGICO — CORRECCAO IMPORTANTE

por Hugo Ribeiro
(Bolseiro do Instituto para a Alta Cultura)

Acabamos de reler o nosso artigo da «Gazeta»
n.* 17, de Novembro de 1943, sébre a nogio de grupe
topoldgico e notar que a nossa preocupacio de pér em
relevo uma propriedade dos grupoes topoldgicos que ai
indicdmos e cujo interdsse se estende a outros capitulos
da Matemdtica, aparentemente distantes daquéle, nos
levou a formular erradamente a condig¢io de continui-
dade normalmente imposta ao produto de elementos
dum grupo topoldgico. A propriedade em questio ¢ a
de que e deve ter X+ ¥ < X - ¥, quaisquer que sejam
os complexos X e Y do grupo. Esta propriedade é
de facto, como indicdmos, vdlida em qualquer grupo
topoldgico e equivalente 4 continuidade da operagdo
de produto relativamente a cada uma das varidveis
factores, que nés exigimos na definigio apresen-
tada. Porém nio ¢ simplesmente esta espécie de conti-
nuidade a que intervem no conceito do grupo topoldgico,
mas mais: x-y deve ser uma fungdo continua no
espago produto do espago T) (que os elementos do
grupo devem constituir) por si mesmo (espago cujos
elementos sdo os pares ordenados < z,y> de ele-
mentos de 6, sendo uma vizinhanga de um par,
<x,y>, o conjunto de pares ordenados cujos ante-
cedentes sAo o0s elementos de uma vizinhanca de » e
cujos conserjiientes sio os elementos de uma vizinhanga
de y: pense-se, por exemplo, na topologia do plano
como um tal produto das de duas rectas). E é trivial

que a continuidade de uma fungfo de duas varidveis
é coisa distinta da econtinuidade dessa fungio relati-
vamente .a cada uma das varidveis. Também para o
produto -y num grupo topolégico a continurdade
relativamente a cada um dos factores ¢ implicada
pela continuidade do produto x + y , mas ndo a implica:
O exemplo do grupo aditivo dos nimeros complexos
com uma topologia que difere da ordindria porque,
dada uma recta fixa, no plano, se excluiram das vizi-
nhangas ordindrias de cada nimero complexo =z os
pontos distintes de a pertencentes & paralela aquela
recta, pelo afixo de o, mostra, com simplicidade, &sse
facto ; com efeito, os mimeros complexos constituem,
assim, relativamente & adigdo, um grupo, a topologia
verifica tédas as condigdes dos espagos Ty, tem-se
X-1=X'e X-Yc X ¥ mas a continuidade exi-
gida aos grupos topoldgicos nio se dd.

D , pois, acrescentar, (para a definigio de grupo
topoldgico) as condigies que tmpuzemos no nosso artigo,
uma nova que poderd exprimir-se assim : quaisquer que
sejam os elementos x e y e o complexo Z tais que
x'y¢Z ha compleros X ¢ Y com x¢X, yé¢Y e
1-X)-1-Y)c1-Z. (1-X, 1-Y, 1—Z repre-
sentam os complementares dos conjuntos X, ¥, Z,

respectivamente). A condigio X+ Y c X- Y torna-se
entdo supérflua. Mas tédas as questdes postassubsistem.

MOVIMENTO MATEMATICO

JUNTA DE INVESTIGACAO MATEMATICA (). I. M)
CcoLOQUIOS DE ANALISE GERAL

Por iniciativa da Junta de Investigagio Matemd-
tica, realizam-se todos os sdbades, as 16 horas, a par-
tir do dia 15 de Janeiro no Centro de Estudos Mate-
méticos do Porto uma série de coloquios de Anilise
Geral que terdo por objectivo divulgar entre os estu-
diosos portugueses as correntes principais do pensa-
mento matematico moderno.

Esteanoos coléquios serfo divididos nas cinco secqdes:

I—~.A'£gebra Moderna—sob a direcgio do Prof. Dr. A.
Almeida Costa.

II—Teoria das Estruturas—sob a direc¢o do Prof.
Dr. A. Monteiro.
Il — Topologia Geral—sob a direcgdo do Prof. Dr. A.
Monteiro.
IV —Teoria Geral da Medida—sob a direcg3o do Prof.
Dr. Ruy Luis Gomes.
V— Teoria Geral da Integragio—sob a direcgio do
Prof. Dr. Ruy Luis Gomes.
'Em cada sessfio, que durard cérca de 1 hora e 30
minutos realizar-se-80 3 coldéquios.



