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académico, Rey Pastor fundé en Madrid la Revista
Matemdtica Hispano Americana y el Seminario Mate-
mitico, y en ¢l, rodeado de selectos discipulos y cola-
boradores, puede decirse que se incia un nuevo periodo
de la Matemdtica espafiola. Al cabo de algunos afios
las contribuciones de Rey Pastor y su escuela son esti-
madas en Europa y aparecen publicadas en las mds
importantes revistas: «Acta Mathematican, «Mathe-
matische Annalen», «Ergebnisse del Coloquio de
Vienaw, eAbhandlungen de Hamburgon, «Rendiconti
di Palermo», «Memorias de -la Academia de Italias,
‘Mathematische Zeitschrift', ‘Duke Mathematical’, ete.

Expuesto esto, resulta superfluo resefiar una vez
mds todos los elogios que matemdticos extranjeros han
hecho repetidas veces del maestro.

No es nuestra finalidad, va que ello requeria un
espacio muy superior al que nos hemos sefialado, hacer
un andlisis de las obras y trabajos de Rey Pastor
Una reseiia de los mismos puede leerse en la intere-
sante monografia de Loria «Le matematiche in Spagna
e in Argentinaw, publicada en la Revista de la Unidn
Matemdtica Argentina (1938). Refiriendose a la pro-
duceién matemdtica espafnola, dice Loria en dicho
articulo: «En ella el puesto de honor corresponde por

derecho a Rey Pastor, cuya maravillesa produccién
cientifica abarca todos los campos de la Matemdtica ;
se encuentran, en efecto, trabajos relativos a las siguien-
tes ramas: Aritmética clemental y teoria de mimeros,
Algebra cldsica y moderna, Andlisis algebraico e infi-
nitesimal, Teoria de series e integrales, Teoria gene-
ral de funciones y funciones especiales, Cdleulo de dife-
rencias finitas, Representacién conforme, Teoria de
conjuntos, Geometria del triangulo, Geometria proyec-
tiva, Geometria no euclidea, Topologia, Probabilida-
des, Espacios abstractos, Fisica matemdtica, Filosofia
e Historia».

La influencia de Rey Pastor en el desarrollo de la
Matemditica en Hispano América es aun mayor, si cabe,
que en Espana. SBus curses de la Universidad, de la
Facultad de Ingenieria, la fundacién-de Seminarios
de Investigacidn, de revistas (Boletin del Seminario
Matemdtico argentino, Revista de la Unidn Matemi-
tica Argentina, ete), la pléyade de discipulos y sus
notables publicaciones que tan alto han puesto el
nombre de Espafia en Hispano-América, evidencian
que nunca con mayor oportunidad y motives se habrad
hecho un homenaje como el que ahora recibe de sus
colegas y discipulos el gran matemdtico espafiol.

Una nueva demostracion de los teoremas de Legendre y Lexell
por José Gallego Diaz [pi"ofessar da Universidade de Madrid)

La demoestracion cldsica del teorema de Legendre,
relative a los tridngulos esféricos cuyos lados son muy
pequefios con relacion a la esfera, exige, como es bien
sabido, cdleulos artificiosos y largos. Nos proponemos
aqui dar una demostracion geométrica, sencilla, me-
diante la proyeccion estereogrifica, que creemos no
estd desprovista de interds diddctico. Tiene, ademds,
la ventaja de hacer patente el valor del exceso de un
tridngulo esférico cualquiera, pudiéndose, pues, deter-
minar con sencillez su drea. Finalmente, damos otra
aplicacion del método, demostrando, de manera inme-
diata, el teorema de Lexell.

Sea el tridngulo esférico ABC (fig. 1) y 0B '
su proyeccion estercogrifica sobre el plano del ecua-
dor. Sean B't y ('t las tangentes en B' y C' al
arco B' €' proyeccion estereogrifica del BC. Se cum-

ple: OB't=B, O0C'{=C. Llamande = al dngulo
C B't=B'(C"t, resulta, en el tridngulo rectilineo
OB'C': B—z+ C—z+4+Ad=x, 2e=A4+B+ C—n=2F
luego z=FE ; es decir que el dngulo que forma la
cuerda B' ' con la tangente en uno cualquiera de
los extremos es igual al semi-exceso esférico del tridn-

gulo ABC. Haciendo: OB' C'=B,, OC' B = C,,
B'0C'= 4, podemos escribir: I}=B;+E, C=0C+E,

Fig.1
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A=4, y, si efectuamos una permutacion circular o,
lo que es andlogo, proyectdsemos estereogrificamente
desde los puntos diametralmente opuestos alos By C,
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resultaria, con notacion semejante: B =1D5;, C=
=Cp+ B, A= 434+ B; C=C, B=By+ B, f=4+ L,
es decir: 34— .f] + ;Tz + j; +2F < 3B = ﬁ‘, + B, 4=

+ﬁ;+2§-’ 5 3’(‘:'= 6‘14- {‘z‘i‘ C:;‘i-?E . Pero .ffl ’ El s (Fl
son los dngulos del tridngulo cuyos lados valen
—innad . e Rt
T T MR s ek Vot
=R-tg5/2 segun férmulas conocidas de T'rigonometria,
siendo o, &, ¢ los lados del tridngulo esférico ABC;
luego, &i @, b, ¢, son muy pequefios con relacidn a R,
podemos tomar como equivalentes a sus arcos las
lineas trigonomdtricas seno y tangente, con lo cual,
en el limite, los lados del tridngulo se pedrdn reem-
plazar por: Ra/2, Rb2, Ref2; los dngulos: Ay,
Ag, Ay: By, Ba, By; €y, Ca, Cy; tenderdn, respeec-
tivamente, a los ingulos del tridngulo cuyos lados son
Ra/2, Rb/2, Rej2 o a los de su semejante cuyos
lados valgan: Ra, b, Re, y si a estos dngulos los
llamamos, respectivamente: «', ', §', resultard
A=a'4+2E(3, B=f+2E[3, C=+'4+2E[3; que era
lo que gueriamos demonstrar.

B'Cl =

Para la demostracion del teorema de Lexell, obser-
vemos en la fiz. 1 que si es B' la proyeccidn estereo-
grifica de f§ y siendo B el punto diametralmente
opuesto al B, el angulo B'#' €' es igual al B' C' ¢
y por tanto igual a E.

A IDEIA DE

Ahora, sean 4 y B dos puntos de la esfera (fig. 2)
¥ lamemos a y B a los diametralmente opuestos a
ellos. Sea A un punto genérico del circulo menor de
didmetro 2 y cuyo plane es perpendicular a ACL.
El tridngulo estérico ADM se proyecta estereogrifi-
camente en el mixtilineo OB'M'. La proyeccion

Fig.2

estereogrdfica del circulo menor aMB serd la recta
' M’ y la constancia del dngule O' M’ — cuando M
describe el circulo menor considerado — nos prueba
que el drea del tridngulo esférico ABM es constante.
Y, reciprocamente, dado el lado AB; si el triangulo
ABM ha de ser de drea constante, el dngulo O M'=E
debe ser fijo y para ello, el lugar geomdétrico de 31
debe ser un cireulo menor que pase por a y .
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(Continuagdo do ndmero anlerior)

5. Tudo isto ndo nos impede, naturalmente, a nbs
matematicos, de fa ar do espago a quatro dimensdes ou
mais, considerado Unicamente como sistema lbgico, e
de examinar as suas propriedades, Conserva-se a mesma
linguagem geométrica e fala-se de pontos, de rectas,
de planos, de angulos, etc., se bem que, em geral,
estas coisas ndo possam ser postas em correspondén-
cia com os objectos do espaco real! Todavia, esta cons-
trugdo € muito importante e eficaz pelas razdes seguin-
tes:

Permite a0 matematico a tradugdo em linguagem geo-
métrica de factos e problemas analiticos ou algébricos,
o que simplifica, por vezes grandemente, a resolugdo e
sugere métodos e resultados ; quasi se pode dizer que,

ao praticar esta geometria, se alcanga uma certa intuigZo
do espago a » dimensdes — ndo sei se é a grande ana-
logia com o espago.a trés dimensdes (que, naturalmente,
pode também enganar-nos!) ou, muito simplesmente,
o habite de pensar nestas coisas.

Mais importante ainda é a aplicagdo seguinte ; quer
no mundo da experiéncia e da intuigdo, quer na fisica,
quer ainda nos diferentes ramos das matematicas, ha
objectos e fendmenos relstivamente aos quais é vanta-
joso tomar o espago a x dimensfes como esguema, no
sentido de que éles podem descrever-se por # niimeros
reais variando independentemente, como as coordenadas
no espago a # dimensoes, Este diz-se entdo, um conti-
nuo a n dimensdes ou a n graus de liberdade.



