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académico. Rey Pastor fundo nu Madrid la Revista 
.Matemática Hispano Americana y cl Seminário Mate-
mático, y en ól, rodeado de selectos discípulos y cola-
boradores, puede deeirse que se incia un nuevo período 
de la Matemática espaíiota. Al cabo du algunos aíios 
las contribuciones de Rey Pastor y su escuela son esti-
madas en Europa y apareceu publicadas en las más 
importantes revistas: «Acta Matbematica», nMathe-
matische Annalen», «ICrgebnisse dei Coloquio de 
Viena", oAbhandlungen de Hamburgo», «Rendiconti 
di Palermo«, «Memorias de la Academia dc Italia», 
'Mathematischte Zeitscbrift', 'Duke Mathematiçai', etc. 

Espoes to esto, resulta supérfluo resenar una veí 
inás todos los elogios que matemáticos extranjeros haii 
heebo repetidas veces dei maestro. 

No es nuestra final idad, ya que cl lo requeria un 
espacio inuy superior al que nos hemos seu alado, haeer 
un análisis de las obras y tTabajos de Rey Pastor-
Una resena de los niismos puede leerse en la intere-
sante monografia de Loria «Le matematiche in Spagua 
e in Argentina», publicada en la Revista de la LTiiión 
Matemática Argentina (1938), Iiefiriendose a la pro-
dueción matemática espanola, dice Loria eu dieho 
articulo: oEn ella el puesto de honor corresponde por 

dereeho a Hey Pastor, ciiya maraviliosa produeeiòn 
cientifica abarca todos los campos de la Matemática ; 
seencuentran. en efecto,trahajos relativos a las siguien-
tes ramas : Aritmética elemental y teoria de números, 
Álgebra elásiea y moderna, Análisis a lgebraieoe infi-
nitesimal, Teoria de scries e integrales, Teoria gene-
ral de funciones y funciones espeeiales, Cálculo de dife-
rencias finitas, Representation conforme. Teoria de 
conjuntos, Geometria dei triangulo, Geometria proyeo-
tiva, Geometria no euclidea, Topologia, Probabilida-
des, Espneios abstractos, Física matemática, Filosofia 
e Historia». 

La influencia de Iley Pastor un el dcsarrollo cie la 
Matemática en Hispano América es aun mayor, sí cabe, 
que en Espana. Sus cursos de la Uni vers idad, de la 
Facultad de Ingeniería, la fundación de Seminários 
de Investi gación, de revistas (Boletin dei Seminário 
Matemático argentino, Revista de la Unión Matemá-
tica Argentina, etc.), la pléyade de discípulos y sus 
notables publicacíones que tan alto ban puesto et 
nombre de Espana en Hispano-América, evidenciai) 
que nunca con mayor oportunidad y motivos se habrá 
hecho un homenaje como el que ah ora reeibe de sus 
colegas y discípulos el gran matemático espatiol. 

Una nueva demostracion de los teoremas de Legendre y Lexell 
• 

por José Gaf/ego Diaz (professor da Universidade de MadridI 

La demostracion clásica dei teorema de Legendre, 
relativo a los triângulos esféricos euvos lados son muy 
pequenos eon relacion a la esfera, exige, como es bien 
sabido, cálculos artificiosos y largos. Nos proponemos 
aqui dar una demostracion geométrica, sencilla, me-
diante la proyeccion estereográfica, que creemos 110 
está desprovista de interés didáctico. Tiene, además, 
la ventaja de haeer patente el valor dei ex ces o de un 
triângulo esférico cualquiera, pudiéndose, pues, deter-
minar cou sencillez su área. Finalmente, damos otra 
aplicacion dei método, demostrando, de manera ínme-
diata, el teorema de Lexell. 

Sca el triângulo esférico ABC (fig. 1) y OB' C 
su proyeccion estereográfica sobre el plano dei ecua-
dor. Sean B' t y C t las tangentes en B' y C' aí 
arco B' C proyeccion estereogrãfíca dei BC. Se cuni-

ple : Ott't = B, OC't=C. Liam ando x al ângulo 
C £' í = B ' G t , resulta, en el triângulo rectilíneo 
OB' C': B-i+C-x + A^ir, 2x=A + B+ C~*=2E 
luego r • es decir que el ângulo que forma la 
cuerda /Ï' Ct <'üii la tangente en uno cualquiera de 
los extremos es igual al semí-exceso esférico dei trian-

gulo ABG. Haciendo : OB' C< = ß , , OC B' - Ct, 

B'OC'^Ay podemos escribir: B = BX+K, C"Cf\-E, 

Flfi.I 

.1 = .4, y, si efectuamos una permutation circular o, 
lo que es análogo, proyectásemos estereográfieamente 
desde los puntos diametralmente opuestos a los B y C, 
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resultaria, eon notacion sernejante: B ~ Bj, C*= 

= C^B, Â~Ãi+È\ C = C 3 , ft^Úi+F,, Ã^Âi+Ê, 

es dtecirj 3 . Í =* J ( + Â} + J 3 + -2Ê, ZÉ = B, + Bt + 

+ &1 + 1Ê , 3 0 — C\+C'z+ â} + 2Ê. Pero X , , Êi} t?t 

son los ângulos dei t r iângulo euyos lailos valen 
li sen a ß 

B' Cl = OB' = Jl- t g c / 2 , OC> 
cos b/'2 • cos c / 2 

--- S-tgbj2 segun formolas eonociJas de Trigonometr ia , 
siendo u , 6 , 0 los lados fiel t r iângulo esférico ABC; 
luego, ei a , b , c , son muy pequenos eon relaeión a R : 

podemto tomar ('orno equivalentes a sus arcos las 
lineas tr igonométricas seno y tangente , con lo cual, 
en el limite, los tatlos dei t r iângulo se podrán rcera-
p lazar p o r : Reiß, ü f t / 2 , fic/2 \ los ângulos: At, 

B\, B B , \ C j , C ; , tenderán, respec-
tivamente, a ios ângulos dei t r iangulo cuyos lados son 
Raj'2 , Rb/2 , Er/2 o a los de su seroe j an te cuyos 
lados valgan : Ba , Jtb , Re , y si a estos ângulos los 
liam rimos, respec t ivamente : a ' , Js' , -y' , resul tará 

ß = + , C = y + 2 £ y 3 ; que era 
lo que queríamos demonstrar, 

Pa ra la doiuostracion dei teorema J e Lex eil, obser-
vemos eri Ia fig. t que si es 3' la proyección estereo-
gTáfíca de ß y siendo ß cl punto diametral menta 
opuesto al B, el angulo B' 3' C es igual al B' C t. 
y por tanto igual a E , 

Ahora, sean -4 y II Jos puntos J e la esfera (fíg. 2) 
y llaraemos a y ß a los diametralmente opueslos a 
ellos, Sea M un punto genérico Jel circulo menor de 
diâmetro aß y cuyo plano es perpendicular a Al/U . 
El t r iângulo esférico A DM se proyecta este reo g ra f i -
camente en el mixtilineo OB' M' . La proyeecíon 

FÍ0.2 

estere o grã fica dei circulo menor a.l/p será la recta 
p ' M ' y la constancia dcl angulo OfJ' M1 —-cuarulo .1 f 
describe el circulo menor considerado — nos prueba 
que el área d j j t r iangulo esférico ABM es constante. 
Y, reciprocamente, dado el lado AB; si el t r iangula 
ABM ha de ser de área constante, el ângulo Of,' M' >- E 
debe ser lljo y p3ra ei lo, cl lugar geométrico d e , M 
debe ser un circulo menor que pase por a, y p 
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5 . Tudo isto n3o nos impede, naturalmente, a nós 
matemáticos, de fa ar do espaço 3 quatro dfmensBes ou 
mais, considerado unicamente como sistema lógico, e 
de examinar as suas propriedades. Conserva-se a mesma 
linguagem geométrica e fala-se de pontos, de rectas, 
de planos, de ângulos, etc., se bem que, em geral, 
estas coisas n3o possam ser postas em correspondên-
cia com os objectos do espaço real I Todavia , esta cons-
trução é muito Importante e eficaz peias razOes seguin-
tes : 

lJermite ao matemático a tradução em lítigungem geo-
métrica de factos e problemas analíticos ou algébricos, 
o que simplifica, por vezes grandemente, a resolução e 
sugere métodos e resultados ; qu»si se pode dizer que, 

ao praticar esta geometria, se alcança uma certa intuiçSo 
do espaço a ri ctímensBes — nüo sei se é a grande ana-
logia com o espaçoa t rês dimensões (que, naturalmente, 
pode também enganar-nos Lj ou, muito simplesmente, 
o háb^o de pensar nestas coisas. 

Mats Importante ainda é a aplicaçSo seguinte; quer 
no mundo da experiência c da intuição, quer na física, 
quer ainda nos diferentes ramos das matemáticas, hâ 
objectos e fenómenos relativamente aos quais é vanta-
joso tomar o espaço a u dimensões como esquema, no 
sentido de que êles podem descrever-se por n números 
reais variando independentemente, como as coordenadas 
no espaço a w dimensões. Èste diz-se eni3o, um conti-
nuo a n dimensões ou rr n graus de Uberdade, 


