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1809 — Numa urna hd n bolas brancas e pretas.
Qual a composi¢io daurna, sabendo-se que o nimero de
bolas brancas ¢ igual ao valor médio do n.® de extrac-
¢bes necessdrias para se obter uma bola branca, su-

pondo que se vai extraindo, sucessivamente, ao acaso
uma bola da urna, com reposi¢io ao fim de cada
extracgio. Discutir.

Problema proposto por Laureano Barros (do Porto).

ALGUMAS DAS SOLUCOES R'ECEBIDAS

1193 — Qual a férmula da trigonometria plana
andloga 4 férmula fundamental da trigonometria
esférica ? Passsar desta para aquela. R: As férmulas
andlogas fundamentais da trigonometria rectilinea e
esférica, sdo a?=b24c*—2bc.cos A e cosa=
=cosb.cosct+senbsenceos A. Se considerarmos os
comprimentos dos lados a, b, ¢ dum triangulo esférico,
bastante pequenos em relagdo ao raio R, podemos tomar
o triangulo considerado como plano. Se fizermos depois :

a2 b2 c?

cosa-=1—2—Rzr cosb=1—2—Rzy cosc?l-ﬁ:

b ¢
sen b = E e senc= E » e substituirmos estes valores na

Jormula fundamental da trigonometria esférica, vem :

2 b? 2 b :
1__3__(1--——-) 3 (1— E-—)~|~—c-cosA, donde

2R? 2R2 R2

be
a?="hb? 4+ e2—2be . cos A — R Mas como R ¢ muito
be
R2
entdo, como pretendiamos a®=h2+c2—2be . cos A .
Solug@io de T. Ferreira Rato (de S. Tiago— Cabo Verde).

grande em relagio aos lados, despreaza~-se, e temos

1508 — Por lapso, ao ser publicada uma solugio
déste problema no n.° 18 da «Gazeta de Matemdtican,
omitiu-se o terem sido recebidas solugdes correctas
do mesmo problema de Alberto Pais (de Lisboa) e de
J. 8. Faria de Abreu (de Penafiel).

BOLETIM BIBLIOGRAFICO

Nesta seccilo, além de extractos de criticas aparecidas em revistas estrangeiras, serfio publicadas criticas de livros
e outras publicacdes de matemitica de que os autores ou editores enviarem dois exemplares & Redacgio

35—Memorandum On Official Statistics —
Publicagdo da Royal Statistical Society, enviada pelos
Servigos Culturais do British Council.

Em Outubro de 1942 a Royal Statistical Society
nomeou uma comissio que foi encarregada de elaborar
um relatério sdbre a organizagio dos Servigos Oficiais
de Estatistica antes, durante e depois da guerra,
focando os seguintes pontos :

a) Preenchimento dos quadros das Repartigdes.

b) Relagdes entre as Repartigdes.

¢) Vantagens e desvantagens de alguns esquemas
de organizagio para o apds-guerra.

E dos resultados déste inquérito — a que na nossa
modesta opinifio devia ser dada a mais larga publi-
cidade — que trata a publicag8o acima referida.

Dada a relativa extensio do trabalho nio ¢ possi-
vel, como seria nosso desejo, fazer uma apreciagio
cuidadosa e pormenorizada do seu conteddo mas, desde
j4, dada a importincia do assunto e a sua manifesta
oportunidade, tomamos a liberdade de chamar para o
mesmo a atencdo dos nossos dirigentes, particular-
mente daqueles que se encontram & frente dos Servi-
¢os Estatisticos das organizacdes oficiais.

O indice, que fornece ja uma idéia aproximada do
cardcter do trabalho realizado, dos problemas exami-
nados, das criticas formuladas e das solugbes previs-
tas, é o seguinte :

1. — Introdugdo : — Observagdes preliminares. —
Classificagio das Reparticdes. — Definicio de «esta-
tistico» e «estatistican.

2. — Posigiio antes da guerra: — A colheita dos
dados. — A andlise do material estatistico nas Repar-
tigdes. — Preenchimento dos quadros das Repartigdes.
— Ligacdo entre as Repartigdes. — Sumdrio.

3. — Desenvolvimentos durante a guerra:— Falta de
estatisticos quando se declarou a guerra.— «The Cen-
tral Statistical Officen. — Coordenagio dos trabalhos
de estatistica matemdtica. — Mecaniza¢io.— Mudanga
da atitude. piiblica em relagio a Estatistica.—Su-
mdrio.

4.—= Necessidades do periodo do post-guerra: — Supo-
sigio fundamental. — A criagio de unidades estatis-
ticas. — Preenchimento dos guadros destas unidades.
— Coordenaciio. — Posicio especial de certas Repar-
tigdes.

Sumdrio.



GAZETA DE MATEMATICA

29

Parece-nos iitil acentuar a importincia de certas
apreciagdes mormente daquelas que dizem respeito ao
periodo de antes da guerra por envolverem uma eri-
tica cerrada a4 organizagio entfo existente.

Assim ¢ posta em relévo a orgiinica defeituosa dos
Servigos Estatisticos, a falta de coordenac¢io dos mes-
mos, a colheita desordenada de dados sem fim deter-
minado, a repugnincia do piblico em fornecer infor-
mag¢des, o preenchimento dos quadros por pessoal sem
qualificagles profissionais, a ideia generalizada a
qudsi todo o funcionalismo de que a estatistica nio
conta como habilitagio profissional e nfio passa dum
eonhecimento trapsitério sem importincia para a car-
reira administrativa, a ndo qualificacio profissional
do Estatistico, ete., ete.

A guerra teve a virtude de por a mi tédas estas
deficiéncias, obrigando a uma reorganizacgio apressada
mas substancial dos servicos.

A rdpida expansio de certos servigos, particular-
mente daqueles que estfo ligados aos Ministérios das
Subsisténcias, Fornecimentos, Guerra Econdmica e
Produgio Aerondutica, os transportes, e o reconheci-
mento de que a complexidade téenica da guerra mo-
derna exige profissionais competentes e especializados,
foram as determinantes desta reorganizacio.

Criou-se um organismo central — The Central Sta-
tistical Office — com fungSes coordenadoras e directi-
vas, promoveu-se a mecanizagio de vdrias reparticdes
dotando-as de médquinas de calcular adequadas e ini-
ciaram-se na London School of Economics, actual-
mente em Cambridge, cursos de preparacio estatistica
com a duragiio de oito semanas para os funciondrios
civis. \

Soébre a preparagio matemdtica necessdria ao esta-
tistico para o estudo e interpretagiio de grande mimero
de problemas eriados pela guerra, vem a propdsito
transcrever o seguinte (pag. 10, § 32) :

. «As complexidades da guerra moderna levaram
a0 reconhecimento bemvindo, embora lento, da impor-
tincia do ponto de vista cientifico nos eampos da pro-
dugfo, do desenvolvimento e da investigagdo. Quando
a qualidade, no sentido lato de distinta da quantidade,

se transforma num assunto de investigagio cianh’fica’_

em breve se verifica que os métodos de dtaque devem
ser os da Estatistica Matemdtica, porque sé &éstes per-
mitem abarcar compreensivamente as ilagdes que
resultam da variacio inerente entre unidades indivi-
duais. Isto é verdade, quer a unidade seja um mem-
bro das Forcas Armadas e o problema trate da selec-
¢do e treino do potencial humano, ou uma parte
componente da estrutura da asa de um avido om o
mecanismo de uma espoleta de uma granada ou seja

mesmo uma unidade mais complexa consistindo de um
canhfo com a sua guarnig¢iio e um complicado sistema
mecdnico de «control» de fogo. Para satisfazer estas
exigéncias nio existia ao tempo ndmero suficiente de
estatisticos com treino matemdtico satisfatdrio, e a
falta teve de ser preenchida na maioria dos casos pelos
cientistas que trabalhavam nestes assuntos — mate-
mdticos, fisicos, fisiologistas — que foram obrigados
a aprender por si préprios os elementos da teoria das
probabilidades e da teoria dos érros».

A iltima parte do relatério, sob certos aspectos a
mais interessante dado o seu cardter eminentemente
construtivo, trata da reorganizagio dos Servigos Esta-
tisticos para o periodo do apds-guerra, recomenda a
manuten¢io dum organismo central eoordenador, pro-
pde a criagdo de unidades estatisticas libertas por
completo das tarefas administrativas, estabelece as
normas para o preenchimento dos quadros, vencimen-
tos e promogdes, foca em pormenor as futuras relacdes
entre os vidrios servicos e advoga enfaticamente a
necessidade de dar uma boa preparagio matemitica

"a todos os estatisticos.

Merecia sem sombra de divida @ste relatério nma
apreciagiio cuidadosa que infelizmente o espago restrito
de que dispde a «Gazeta» nfio permite, mas no entanto
mais uma vez lembramos a necessidade de uma larga
divulgagio do mesmo, nfdo para ser lido negligente-
mente como uma curiosidade, antes para ser estudado,
analizado e meditado por quem de direito.

F. Carvalho Araijo

36 — GALLEGO-DIAZ, J. — Curso de Matemé-
tica en forma de problemas — Prilogo de Anténio
Flores de Lemus — Editorial Dossat, Madrid, 1944.

Esta nova obra de Gallego-Diaz é uma bela colee-
¢lo dos mais variados problemas de Algebra, Geo-
metria Analitica, Andlise Infinitesimal e Cdlculo das
Probabilidades. Alguns dos problemas foram jd publi-
cados pelo Autor em revistas espanholas ou de outros
paises, outros sio problemas saidos nos exames de
entrada de Escolas Especiais de Engenharia (Minas,
Agronomia, Silvicultura, ete.). Qudsi todos sio acom-
panhados das respectivas resolugdes, elegantemente
apresentadas, e alguns dio indicagdes bastante iiteis
que levardo o estudioso ao conhecimento de boas obras
didacticas e de revistas de matemadtica.

Do prélogo, escrito pelo matemdtico contempori-
neo espanhol Anténio Flores, traduzimos parcialmente,
para uma melhor e justa apresentacdo da obra, as
consideragdes seguintes :

«Dos problemas incluidos muitos sfo originais;
outros, cldssicos, aparecem resolvidos com extraordi-
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ndrias brevidade e elegincia, gragas, por exemplo,
ao hdbil emprégo de métodos cinemdticos.

...Gallego-Diaz nfio é um repetidor, nas aulas, de
uma ciéncia adquirida, pelo contririo, a sua verda-
deira vocacdo exerceu-se e exerce-se constantemente
em problemas cientificos-que ultrapassam a reduzida
esfera dos cursos. Nio ¢ outra a causa que dd a esta
colecgido de problemas uma marca tipica que demons-
tra a existéneia de um cientista deslocado num campo
de actividade de nivel inferior».

Termino indicando o livro aos professores, que o
consultario com agrado e encontrario néle matéria
iutil para exercicios dos cursos, e aos alunos a gquem
servird para o seu desenvolvimento e formagfo, tra-
vando assim contacto com métodos, por ventura, des-
conhecidos e com sugestdes interessantes.

Manuel Zaluar Nunes

37 — PASSOS pa Smva, Lufs Maria pe — Ele-
mentos de Geomelria, para os IV, V e VI anos dos
liceus (programa de 1936) — 1939 — Livraria S4 da
Costa, Editora — Lisboa.:

Pode considerar-se que o desenvolvimento da mate-
temdtica, passou por 3 periodos: o discursivo, o sin-
copado e o gimbélico. l:.‘?caracteristica a transforma-
¢io do sinal da operagiio de diferenca, correspondente
a cada um daquéles periodos: primeiro se escreveun a pa-

lavra minus, depois m na forma sincopada, o m sobre-
carregado de um trago, e finalmente o simples traco —."
A geometria elementar, pela sua natureza experimen-
tal, e porque nos descreve as propriedades das figuras,
nio gentiu tdo fortemente, para o seu desenvolvimento,
a necessidade do simbolismo e por isso se conserva
por assim dizer no primeiro estddio. Mas as vantagens
que advém para o seu estudo da adopgdio de um sim-
bolismo racienal, sdo incontestdveis. Por isso o uso
sistemdtico dum simbolismo, que é sua criagio, pelo
Dr. Luiz Passos, nos seus livros de geometria e nas
suas ligdes, é uma obra que ji tem marcados os seus
tragos no ensino, pois grande parte dos nossos profes-
sores do ensino liceal, a vai usando. E possivel que
as notagdes se possam modificar e simplificar, espe-
cialmente dando a cada simbolo um tnico significado,
cmas de inicio era de aconselhar n3o alargar muito o
numero de simbolos usado. O livro «Elementos de
Geometria» para os 4.%, 5.° e 6.° anos, tem por isso
essa grande vantagem. Como livro destinado ao en-
sino, e aprovado oficialmente, segue os programas.
Quanto ao aspecto grifico pode considerar-se duma
maneira geral bom, conquanto algumas pdginas, pelo

1) Tobias Dantzig — Le nombre.

uso de tipo muito grosso a substituir o itdlico, fiqguem
muito carregadas. As demonstrages sio correctas,
com excepciio da referente ao teorema de geometria no
espaco : duas rectas paralelas a uma terceira sfio pa-
ralelas entre si. Pequeno senfo, ficil de corrigir em
futura edi¢fio. Termina o livro por uma boa colecg¢io
de exercicios que completam ou esclarpcem as maté-

rias tratadas no texto.
J. da Silva Paulo

38 —SIRK, Dr. Hugo — Matematicas Superiores
aplicadas a la Quimica y a la Fisica — Tradugio
espanhola por Prof. Dr. T. Batuecas — Manuel Marin,
ed. Barcelona, 1943. i

As crescentes exigéncias de ordem matemdtica que
se impdem mesmo aos experimentadores no campo da
Quimica e da Fisica e os obrigam a possuir conheci-
raentos que ultrapassam largamente o dominio das
Matemdticas Elementares, levaram o Autor, professor
durante longos anos na Universidade de Viena, a re-
digir éste livro que é dedicado aos estudantes dos

_primeiros anos de Ciéncias Experimentais.

Os conceitos fundamentais sfo introduzidos a par-
tir de exemplos de problemas e questdes que se pdem
em Quimica, Fisica ou Cinética Quimica. Seguida-
mente, abstraindo dos atributos fisicos ou quimicos,
apresentam-se sob forma matemdtica.

Numerosos grificos acompanham a exposi¢io escla-
recendo-a. :

A matéria distribui-se por trés partes a saber:

1.» parte — Fungdes de uma varidvel (cdlculo di-
ferencial, cdleulo integral e nogdes sébre séries);
2.* parte—Fun¢des de mais de uma varidvel (focam-se
entre outras, sobretudo as aplicagdes a Termodina-
miea) ; 3.2 parte EquagBes diferenciais (apresen-
tam-se as nogdes fundamentais indispensaveis através
de algumas das muitas equagdes diferenciais ordind-
rias e as derivadas parciais que se encontram, a cada
passo, no estudo de Fisica).

Finalmente termina por um apéndice onde se com-
pilaram algumas régras de cdleulo de A]gebra [}
Geometria.

Trata-se pois de uma obra que certamente agra-
dard e serd entre nds, em especial, 1til para os estu-
dantes do 1. ano de Ciéncias Fisico-Quimicas.

Manuel Zaluar Nunes

39 — PALMA FERNANDES, Axréxio po Nasci-
urnto — Elementos de Geometria, para o 1.2, 2.° e
3.2 anos dos Liceus. 1943 — Livraria Cruz. Braga.

O livro do Dr. Palma Fernandes, seguindo o pro-
grama, parece-nos no entanto, ndo se conformar intei-
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ramente com o seu espirito, porquanto, dizendo-se nas
observagdes do programa, que o ensino da geometria
nas primeiras classes deve ser intuitivo e experimen-
tal, logo no capitulo II da II Parte come¢a fazendo
demonstragdes rigorosas de que se dio as justificagdes
légicas em passos, fugindo assim A verificagdo expe-
rimental. E certo que nas mesmas observacdes se diz,
que no ensino do terceiro ano se pode e deve fazer-se
demonstragdes dedutivas, mas sé no 3.° ano.

O tratamento das demonstragdes por passos justifi-
cados, como usam americanos e ingléses, parece-nos
muito aconselhdvel, e esta seria uma boa inovagio
introduzida em livros portuguesés pelo Dr. Palma
Fernandes, em especial porque se gerve de um simbo-
lismo que facilita o raciocinio; o que nfio nos parece
aconselhdvel ¢ que essas demonstragdes com @sse ca-

rdeter comecem a fazer-se logo aos primeiros passos

do aluno do 1.° ano quando as suas possibilidades
légicas sfio pequenas. A defini¢dio de teorema a pdgi-
nas 16, nio é certamente correcta, e parecia-nos pre-
ferivel nio a ter dado; nio havia prejuizo em guar-
dd-la para mais tarde, para o 3.° ano, quando se
pudesse dar uma melhor defini¢io. Também nio nos

‘parece bem que chame 3 hipdtese: dados e i tese:

pedidos. Aparte @stes inconvenientes o livro, que tem
boa apresentaco gréfica, factor importante em livros
de ensino, estd recheiado de problemas bem graduados
@ que permitem boa preparagfo dos alunos, sendo as
demonstra¢des correctas e bem apresentadas. Note-se
que apesar de tudo algumas vezes o autor faz apélo
a intuigdo dos alunos, pena sendo que o nio faga mais

freqilentemente.
J. da Silva Paulo

40 — PALMA FERNANDES, Axtéxto o Nasci-
uexto. Exercicios de Geometria e Algebra para o
5° Ano dos Liceus. Livraria Cruz, Braga, 1943.
Prego 8350.

A preparagio dos alunos para os exames actuais de
matemitica nos liceus, requere, mais do que nunca,
a execugdo de longa série de exercicios s6bre as ma-
térias dos programas, dado que as provas sio exclusi-
vamente escritas. Os livros da natureza déste sio por
isso de grande utilidade quer para mestres quer para
alunos, facultando a uns e outros larga eopia de exer-
cicios. Tém por vezes o inconveniente de se repetirem,
dando-nos, por assim dizer, os mesmos exercicios, com
uma simples mudanga de dades. Nio é o caso dos

livros de exercicios do Dr. Palma Fernandes, em que’

se nota exactamente a preocupaglo, louvdvel, de

apresentar exercicios que nfio sejam, tanto quante
possivel, a reprodugiio dos que se encontram com faei-
lidade em qualquer manual. Como introdugio a cada
capitulo dd o autor muito brevemente e sem demons-
tragbes as nopdes tedricas de que se necessita para
a resolugdo dos problemas ou demonstragbes dos teo-
remas, que uns e outros existem, quer resolvidos ou
demonstrados como exemplos, quer depois, e em muito
maior mimero questdes propostas de que se d4 sim-
plesmente o resultado.

Com béa apresentagio gréfica e com os assuntos
bem arrumados e graduados é éste livro de aconselhar
a todos aquéles que necessitam de preparagio para

o0s exames liceais.
J. da Silva Paulo

4] — PALMA FERNANDES, Axtéxio po Nasci-
uexto. Exercicios de Aritmética Racional, Algebra
e Métodos Geomélricos — Livraria Cruz, 1944.
Braga. Prego 17350.

Neste livro a parte mais volumosa corresponde &
aritmética, conquanto contenha o livro mais exerei-
cios de dlgebra e geometria do que de aritmética.
O facto provém de que na 1.* parte cada capitulo
é precedido das nogdes tedricas julgadas necessdrias
para a resolugiio das questSes postas, ao passo que,
quer na parte da dlgebra, quer na dos métodos da
geometria, somente sfio dados os enunciados dos pro-
blemas e as suas solugdes. Apresenta o livro Além de
exercicios mais ou menos originais do autor, algumas
das questdes saidas em exames do liceu e de aptidio
as Universidades. E por isso um bom repositério de
exercicios do tipo dos saidos nos exames, como se re-
quere para a preparagdo dos alunos, e contém bom
nimero déles, para cima de mil. As matérias estip
arrumadas na ordem estabelecida no programa e a
apresentagio grdfica ¢ razodvel, boa na 1.2 parte.
Alguns reparos temos no entanto a fazer. Assim a de-
finigéo de grandeza niio nos parece boa, além do mais
por tratar-se de nogio a dar a alunos do iiltimo ano
do curso liceal.

A nogdo de medida de grandezas, a de nimero in-
teiro, a defini¢io de unidade e de zero ndo sio de
certo correctas. Fala também o autor em ordens e classes
e a maneira por que o faz estabelece confusio entre
uma e outra. Ainda as definigbes de adi¢io e multi-
plicagio nos ndio parecem as melhores. Sio ficeis de
remediar tais inconvenientes, e estamos certos que em
nova edigio, o autor os eliminard.

J. da Silva Paulo



