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GAZETA DE MATEMATICA

2
curva descrita pela imagem de N R: 2X242Y2+
8—

+4X 4+ Y =0, equacdo da circunferéncia de centro no
ponto (—1,—1/4) e de raio {/17/4.

Solugdes dos n.% 2209 a 2212 de José Morgado.
I. S. C. E. F.—1.2 Cadeira—1.° Exame de freqiiéncia
—23-T1-1945. )

2213 — Calcular o produto de tédas as determina-
gbesde (1+2+2+ ...+ 1)1, Discussfio. R: A expres-

1_ 1oy 1/n
silo dada redus-se a E=(1 ‘,) . Orainml,iy=1,=%
-1

consoante n=4k ,4k+1,4k+2,4k+3 (k inteiro e
positivo). Em cada um déstes casos teremos que cal-
cular os produtos das n delerminagies de, respectiva-
mente, BqmOVt, E,=118, E,=[2/(1—i)]/* ¢ E;=
=[(1+1)/(1—i)]t"; representemo-los por Py, Py, Pp
e Py. Mostra-se que, sendo z=p (cosa+isena), o
produto das n determinacdes de 2" é P=(—1)"1.z.

Assim, ter-se-a Pyp=0, Py=1, Py=—(1+1i) e P3=i,
em cada uma das hipdteses formuladas sébre n .

2214 — Dados os complexos z;, 2, e z rovar
1y =2 3y

31_2 é real, os afixos déles estio em linha
recta. R: Seja zy=x,+y,-1 (k=1,2,3). Calcule-se
21 —2Z3
Z3—23
terd que anular-se o coeficiente da parte imagindria, ou
sga (x3—x3) - (y1—y3) — (51—x3) (y2—y3) =0 ou
AT _VTW ondigdo de colinearidade de 8 pontos
Xp—X3 Y2—Ys’ y po
de coordenadas Py (xy,vy), (k=1,2,3), que sio os
afixos de z, .

2215 — Dum: tiboa de anuidades tiraram-se os

seguintes valores
»=20,25,30,35,40,45, 50
a,=17,6281 , 16,8157 , 15,7599 , 14,4738 , 12,9711,
11,2596, 9,3777.

& Até que ordem de diferencas se deve ir para obter
uma boa interpolagio? Calcular azp. R: Cons-
truindo wma tabela de diferencas ordindrias e utili-
zando a interpoladora de Gregory-Newton, obtém-se
ag=15,2721.

Bolugdes dos n.% 2213 a 2215 de Orlando Morboy Rodrigues

que se

+ Para que éste complexo se reduza & parte real,

PROBLEMAS

As resolugides de problemas propostos devem ser enviadas para a Redacgio da «Gazeta de Matemdatican.
Para facilitar a organizacdo da secgdo, pedimos que cada resolugdo seja transerita numa folha de
papel, utilizada sé de um lado (onde outros assuntos ndo sejam tratados), com a indicagio do nome
e da morada do autor.
Das resolugies recebidas de cada problema proposto publica-se a melhor ow uma das melhores
e mencionam-se os autores de todas as resolugbes correctas e 6 destas.

PROBLEMAS

2216 — Seja S um semi-grupo, comutativo ou nio.

Construa um grupo G' que contenha um subconjunto S"

isomorfo de S. [Sugestio: Recorde a construgio da
teoria dos mimeros racionais a partir da dos nimeros
inteiros].

2217 —Seja G um grupo, a e b dois quaisquer
dos seus elementos e - a operacio nele definida.
Definamos em G a operagié @ da seguinte maneira:
z@y=(x-a)-(y-b) para quaisquer z,yeG.
Mostre que é condigfio necessdria e suficiente para
que: a) G constitua um grupo relativamente a ope-
ragio ®, que b seja um elemento do centro de G
b) G constitua um grupo abeliano relativamente &

PROPOSTOS

operagiio ®, que a e b sejam elementos do centro
de G'; ¢) a operacdo ® coincida com a operagio -
que a-b seia o elemento unidade.

Problemas n.° 2216 e 2217 propostos por José Morgado.

Para compreensio da terminologia empregada consultem-se
Aritmética Racional de A. Monteiro e J. da Silva Pauvlo e Ele-
mentos da Teoria dos Grupos de Almeida Costa (C. E. M. P. —

n.° 1). \
CORRECGCAO
No problema n. 2183, (Gazeta de Matematica n.® 27),

figura por lapso f gRd, e d 2iClan
‘/97”—1 m Vez de Ve"—l =

AOS LEITORES

Para nfo atrazar mais ainda a publicagido déste mimero, que deveria, normalmente, ser distribuide
em Abril de 1946, reduzimos as secgdes «Matemdticas Superiores» e «Problemas» e suprimimos a secgio
«Boletim Bibliogrifico — Publicagies Recebidas». Este atrazo é devido a causas estranhas 3 nossa vontade
e esperamos poder no proximo n.° 29 compensar as reducdes que fomos forgados a levar a efeito néste mimero.

A Redacgio
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