avo vin-N»33 GAZETA DE MATEMATICA

AGOSTO-1947

mupacror puaxciean: M, Zaluar e orron: Gazeta de Matemdtica, Lda. e avmmstzavon: A. S¢ da Costa

Composto na Tipografia Matemétice, Lda. — R. Almirante Barroso, 20, r/c — LISBOA-N

DEVELOPPANTES GENERALISEES D'UNE COURBE PLANE

psr Gabriel Viguier (*)

Il s’agit, comme le dit M. Bouw, d'une sorte de cano-
nisation géométrique de I'équation de Riccati.

Une courbe-base (M) et une courbe-adjointe (L)
étant données dans le plan par leurs représentations
en fonction du méme paramétre ¢ M:E(£),n(f) et
L:F(t),G () ce qui les fait se correspondre point
par point, on porte sur la tangente en M un segment
MN==(f). 1l s'agit de déterminer les courbes-lieux
de N (développantes généralisées) c'est-a~dire la fon-
ction = (f) de telle sorte que la tangente en N 3 cette
développpante passe par le point L.

Désignons par w; et w; le produit vectoriel de ML
avec les vecteurs Mt et Mn tangent et normal a la
courbe-base, les relations classiques d'un élément
d'arc de la courbe (M):

di =dacosa

fournissent, comme équation différentielle du probléme,
I'équation de Riceati:
(1) oy (t'+0') + a' 7 (0p—a'7) = 0.

Il est intéressant de remarquer qu'on a toute une
famille de courbes (N) & propriétés anharmoniques,
c'est-a-dire projectivement égales puisque les coor-
donnés de N, lides linéairement 4 I'inconnue 7, contien-
nent homographiquement la constante d’intégration.

D'un autre point de vue, si I'on se donne arbitrai-
rement trois courbes (M), (N), (L) on définit, A
partir de M, une expression en ¢ du segment MN et
une équation de Riccati déterminée par (M) e {(L).
Cette dernitre, dont MN est solution particuliére, est
par suite intégrable par quadrature tout en dépen-
dant de treis fonctions arbitraires.

Inversement si I'on se donne une équation de Riceati
' la plus générale
(2) T+ Pt+Qr+ R=0,

il lui correspond une infinité de problémes géométri-
ques du type ci-dessus. La courbe-base et la courbe

et dn=dassina

adjointe dépendent d'une fonction arbitraire puisque
nous avons la relation o'=R, ce qui donne toute
famille de courbes (M) eisométriques». Il y a la un
fait géométrique particuliérement intéressant.

L’étade de quelques exemples, correspondant plutét
a des cas dégénérés de l'équation de Riccati, permet
de retrouver, sous une outre forme, des figures de la
géométrie classique plane. C'est ainsi que les coni-
ques et les cubiques circulaires trouvent leur place
parmi ces dégénérescences. Considérant enfin la forme
réduite de M. E. Canran.

T4+ Pr4+1=0
que nous associong au probléme des développantes
généralisées, nous arrivons au théoréme suivant: les
distances ML pour deux courbes (M) isométriques
sont dans un rapport inverse de celui des rayons de
courbure aux points correspondants.

Si nous considérons, non plus la tangente en (M)
mais sa normale, nous déterminons une seconde famille
de courbes (N) (développées généralisées) dépendant
de I'équation di Riccati

apt —ald' 24 (a2 —aley) v+ wyd =0.

Ce probléme n’est évidemment pas logiquement dis-
tinct du précédent; cependant envisagé sous sa réci-
proque, c'est-a-dire & partir de I'équation générale (2),
il conduit a la relation

Po'2 + Ba'2 — Qa'd' =0

qui donne une infinité de courbes-bases aisoradiiques»,
4 méme rayon de courbure en deux points' correspon-
dants.

La forme réduite de M. E. Carrax associée aux
développées généralisées conduit au théordme: les
distances ML pour deux courbes (M) isoradiiques

sont proportionnelles 4 la quantité Vitot.

(*) Ingéniour do recherches i 1’0. N. E. R. A,
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