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A expressfo de ~ T', como mostra a figura, é
(3) ~T=~HyHN-~T).

Se H e T nio forem classes vasias, o produto
HN~T sé poderd ser nulo (H e ~7T serdio divisores

N

de zero) se H e ~T forem complementares uma da
outra, o que implica
(@) He=T
e (1) transformar-se-d, por substitui¢io de equiva-
lentes, em
BH:
que é o teorema reciproco de (1).
Também de (4), ou de H e ~T gerem complemen-
tares, se deduz
~H=~T
e, portanto, (2) transformar-se-4 em
~HD~T
que é o teorema contrario de (1).
Em resumo, demonstrado o teorema (1), o teorema
contrapositivo é sempre verdadeiro, mas se
H=T,
serio também verdadeiros o teorema reciproco e o
teorema contrdrio.
Em vez de estabelecer que um teorema e o seu
reciproco sio simultaneamente verdadeiros quando se
verifica a condigdo H=T, poderiamos seguir um

processo inverso e deduzir a condigio H= T do facto
de serem verdadeiros um teorema e o seu reciproco.

Com efeito uma das propriedades da teoria das
classes é:

SeKc.L e £DK, entho é K= £"».
Se substituirmos K por T e .£ por H, vem:
Se TcHe HDOT, entioé H=T.

Podemos, pois, dizer que se um teorema e o geu
reciproco sfio verdadeiros, H e T sio identicos.
Estes resultados podem ser enuciados de outro modo.

No teorema
4 e o i

diz-se que H ¢ condigdio suficiente para T, e que T'é
condi¢dio necessdria para H.

Servindo-nos dos termos suficiente e necessdrio,
podemos dizer que :

Se uma condigdo, que é suficiente, é também neces-
sdria, os dois teoremas, directo e reciproco, sio ver-
dadeiros; e reciprocamente, se sfo verdadeiros dois
teoremas, um dos quais é reciproco do outro, hd uma
condigfo suficiente que é necessdria.

No compéndio de geometria para o 7.° ano da auto-
ria dos Snrs. Doutores A. Nicodemos e J. Calado, o
estudo dos teoremas deduzidos de um dado teorema é
feito pelo recurso a consideragdes de outra ordem, mas
eu julgo que a interpretagiio grifica dessa questio,
como aqui foi apresentada, além de a esclarecer, aju-
dard também a fixd-la.

Eu sinto-me na obrigagfo de dizer que esta minha
observac¢io ao compéndio da autoria daqueles ilustres
Professores, e outras que ji tive oportunidade de
fazer em nada vém desmerecer o valor do compéndio,
cuja leitura contribuiu para o ajustamento de algu-
mas das minhas ideias e, sobretudo, fez despertar em
mim o desejo de fazer o ajustamento de outras.

(1) Tarski — Introdution to Logle, pig. 75.

MOVIMENTO CIENTIFICO

CONGRESSO INTERNACIONAL DE FILOSOFIA DAS CIENCIAS
Paris, 17-22 de QOutubro de 1949

Tema: Ciéncia e Método.

Presidentes de honra: Jacques Hadamard e André
Lalande, membros do Instituto.

Presidentes: Emile Borel, membro do Instituto e
Gaston Bachelard, professor da Sorbonne;

Organizagio: O congresso compreenderd as 11
secgbes seguintes de que se indicam os respectivos
presidentes :

Légica — Prof, René Poirier.

Filosofia Matemdtica — Prof. Arnaud Denjoy.
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‘Cdlenlo das Probabilidades —Prof. Maurice Fréehet.
Mecianica e Astronomia — Prof. Joseph Pérés.
Fisica Tedrica — Prof. Louis de Broglie.

Fisico- Quimica — Pierre Auger, Chefe da Seccio
das Ciéneias, UNESCO.

Biologia — Prof. Georges Teissier, Director do
C. N.R. 8.

Ciéncias da Terra — Prof. Jean Piveteau.

Epistemologia — Prof. Gaston Bachelard.

Histéria das Ciéneias — Pierre Scrgeseu, presidente
da Academia Internacional de Histéria das Ciéncias.

Pedagogia das Ciéncias — Prof. Albert Chatelet,
Director da Faculdade de Ciéncias de Paris.

‘Cada sec¢do organizard um Coléquio ecompreen-
dendo a exposi¢do de comunicagoes, que serdo soléei-
tadas individualmente por cada presidente, e a discussio
das exposigies entre os especialistas que para tal
tiverem sido convidados.

Sintese Geral das Ciéneias - Prof. Raymond Bayer.

O final do Congresso serd dedicado A Sintese Geral
das Ciéneias: cada secgdo apresentard um relatdrio
sobre o conjunto dos trabalhos e dos resultados obti-
dos, numa ou virias seegdes plendrias que o Instituto

Internacional de Filosofia se encarregard de organizar,
de acordo com cada Presidente de Coléquio e com o
Prof. R. Bayer, Administrador permanente do Ins-
tituto.

Haverd 3 categorias de participantes :

1. Convidados que apresentardio comunicagdes.
(Prevé-se uma dezena por Coléquio). 2.° Convidados
que participarfio nas discussées ; 3.° Ouvintes que se
inscreverdio no Congresso.

Cada comunicacio durard cerca de 45 minutos e as
intervengdes nas discusses serfio de 10 minutos.

Cada Coldquio publicard em fasciculo separado as
suas actas que compreenderdio o resumo das comuni-
cagdes e o essencial das discussdes.

Os congressistas convidados nio pagam inscrigio e
os ouvintes 500 francos.

A inscrigio nio d4d direito As actas mas sim o de
assistir a todas as sessbes dos diferentes Coléquios e
e de participar em todas as manifesta¢des que venham
a ser organizadas por ocasifio do Congresso.

Toda a correspondéncia deve ser dirigida a: Orga-
nizagido Geral do Congresso — Mlle. Delorme, Secreta-
riado do Instituto Internacional de Filosofia, 61, rue
du Mont-Cenis, Paris, 18e.

ROTYCI ARG

JUBILEU CIENTIFICO DO PROFESSOR FRECHET

Atinge no préximo -ano lective a idade de aposen-
tacio o Prof. Fréchet. Os seus amigos, colegas e
alunos testemunhando a sua admiragdo, dedicagfio e
reconhecimento associaram-se para celebrar o seu
Jubiléu Cientifico. Esta manifestagio serd caracteri-
zada por uma grande simplicidade para corresponder
ao desejo expresso pelo homenageado.

No principio do ano de 1950 serfo atribuidos um
ou dois prémios ao autor ou autores dum trabalho
inédito sobre Andlise Geral. A Comissio encarregada
do exame dos trabalhos apresentados e atribuigio dos
prémios serd nomeada pela Sociedade Matemdtica de
Franga, que publicard no sen Boletim os nomes dos
premiados. Publicamos seguidamente o

Regulamento do Concurso: Os manuscritos em lin-
gua estrangeira devem ser acompanhados dum résumo
em francés e devem ser enderecados ao Presidente da
Sociedade Matemdtica de Franga, Iustituto Henri
Poincaré, 11, rue Pigrre-Curie, Paris, Se. O prazo
de recepgio termina em 28 de Fevereiro de 1950. Os
manuseritos devem tratar de Andlise Geral (teoria
dos espagos abstractos, transformagdes de elementos
abstractos em elementos abstractos) ou das suas apli-
cagdes, Os manuseritos devem indicar ¢ nome e di-

recgio do autor. Os autores que desejem eventual-
mente conservar-se anénimos poderdo inscrever em
epigrafe do manuserito uma frase reproduzida em en-
velope fechado contendo o séu nome e direcgdo. Os
envelopes que corresponderem s memorias niio aceites
serdo destruidos sem serem abertos.

Tedas as subserigdes para a homenagem a prestar
devem ser enviadas a: Prof. Daniel Dugué, 52, rue
d’Authie, Caen, Calvados, France (Compte de Cheques
postaux : Rouen, 131-147).

PREMIO EINSTEIN

Celebrando o 70° aniversdrio do ilustre matemditico
e fisico a Universidade de Ptinceton instituiu o pré-
mio Einstein, prémio de 15.000 délares que serd atribui-
de todos os triénios ao sdbie cujes trabalhos forem con-
siderados como a mais importante contribui¢io aos
conhecimentos humanos no dominio das ciéneias ma-
temdticas oun fisicas.

OS METODOS TENSORIAIS
-DA MECANICA ANALITICA

Em Margo e Abtil de 1949 o Prof. A. Lichnérowicz
da Universidade de Strasbourg, realizou no Instituto
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de Astrofisica de Paris (C. N. R. B.) uma série de
ligbes sobre Os métodos tensoriais na Mecanica Anali-
tica. Mostron primeiro que as equagdes candnicas da
Mecénica Analitica tomam uma forma simples utili-
zando o Cdleulo Tensorial nos espagos de configuragio
dos sistemas, e tratou depois sobretudo das métricas
de Riemann que podem ser impostas as variedades de
configuragio para reduzir as equagdes das trajectérias
dos pontos figurativos dos estados dos sistemas &
forma geodésica.

CONFERENCIAS DO PALACIO
DA DESCOBERTA

Dentre as variadas e numerosas conferéncias reali-
zadas no Paldcio da Descoberta destacaremos: Les
mathématiques et les sciences sociales pelo Prof. M. Fré-
chet da Faculdade de Ciéncias de Paris, em 19 de
Margo, e La topologie por Sainte-Lagiie, professor do
Conservatoire National des Arts et Métiers, em 30 de

Abril deste ano.
M. Z.

MOVIMENTO MATEMATICO EM ESPANHA

No Conselho Superior de Investigagdes Cientificas
e na Faculdade de Ciencias Matemdticas de Madrid
durante Fevereiro e Margo deste ano o Prof. H.
Wold, director do Instituto de Estatistica da Univer-
sidade de Upsala, fez um curso sobre <Processos
estocdsticos» e quatro conferéncias sobre «Econome-
tria» (Andlise de regressiio). Estas ligdes redigidas
pelo Prof. A. Guiraum de Granada serdo em breve
publicadas.

No Instituto Jorge Juan de Matemdtica o Prof. C.
Gini, director da Faculdade de Ciencias Econdmicas
e Estatisticas de Roma, tratou da «Metodologia Esta-
tistican

No Instituto Nacional de Técnica Aeronautica o
Prof. J. Kampé de Fériet, director do Instituto de
Aerodinimica da Universidade de Lille (Franga) fez
um curso sobre «Processos estocdsticos e aplicagdes &
teoria da turbuléncia».

O Prof. Gaston Julia, da Faculdade de Ciencias de
Paris, fez no Semindrio Matemdtico da Universidade

de Barcelona um curso sobre «Operadores no espago
de Hilbert» e no Instituto Nac. de Téenica Aeronau-
tica trés ligdes sobre «Representagio conformen.

O Prof. Severi de Roma fez vidrias conferéncias
sobre «Geometria Algébrican na R. Academia de
Ciencias e no Instituto Jorge Juan de Matemdticas.

Também o grande matemdtico holandés Brouwer
realizou uma conferéneia de 3 horas sobre a «Influen-
cia da Matematica na Ldgica».

O Prof. M. Picone de Roma fez uma palestra sobre
«As actividades do Instituto Para As Aplicagdes do
Cdleulow de que é o director.

No Instituto Nac. de Técnica Aeronautica tiveram
também lugar um curso sobre «Equagdes as derivadas
parciais de tipo parabélico e as suas aplicagdes aos
voos ultrasénicos» feito pelo Prof. Rey Pastor, e
véarias conferéncias sobre «As aplicagies da teoria
das fungdes a problemas de aerodinimica» pelo Prof.
Eng. Milne-Thomson.

B. R.

SEMINARIOS DA UNIVERSIDADE DE PARIS

SEMINARIO DE FISICA TEORICA

Sob a direegio do Professor Louis de Broglie rea-
lizaram-se durante o ano lective as reunides deste
Semindrio da Faculdade de Ciéncias Paris onde foram
expostos e discutidos os seguintes temas :

Nov. 23 — Mme. Tonnelat — Rapport sur le Con-
gres Solvay.

Nov. 30 — M. Daudel — Applications des fonctions
d’onde moldéculaires.

Dée. T— M. D. Massignon — Sur la théorie des
liquides de Max Born et de H. 8. Green.

Dée. 14 — M. Valatin — Quantités invariantes rela-
tivistes et couplage des électrons de Dirac.

Dée, 21 — M. Durand — Sur la diffraction des ondes.

Janv. 4 — M. Magnan — La mesure des sections

efficaces d'absorption des neutrons avec une file &
oscillateurs.

Jany. 11 — M. Costa de Beauregard — Sur le pre-
mier mémoire de Schwinger.

Jany. 18 — M. Slansky — Spin et vitesse.

Janv. 25 — M. Bass — La densité de probabilité de
Wigner en mécanique ondulatoire.

Fév.1 — M. Causse — La notion de masse et ses
conditions en relativité cinématique.

Fév. 8 — M. d'Espagnat — Sur la théorie du méson.

Fév. 15 — M. Bass — Application hydredynamique
de la densité de probabilité de Wigner.

Fév. 22 — M. Colombo — Les principes de la simi-
litude electrodynamique.

Mars 8 — M. Potier — Sur la théorie relativiste des
particules & spin.
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Mars 15— Mme. Tonnelat— Rapport sur le Congrés
Solvay.

Mars 22 — M. Kahan — La propagation des ondes
electromagnétiques au dessus du sol. Solution du
probléme de 'onde de surface.

Avril 5 — M. A. Giflo — Les équations de Codazzi
et les rapports entre gravitation et electro magné-
tisme.

Avril 26 —M. Colombo — La théorie analytique
du signal.

SEMINARIO DE CALCULO DAS PROBABILIDADES

Como complemento & pequena noticia do mimero
anterior sobre a actividade deste semindrio da Facul-
dade de Ciéncias de Paris damos seguidamente a in-
dicagiio das exposigdes de trabalhos originais ou de
andlises de memdrias e livros feitos a partir de Feve-
reiro deste ano :

Fév. 4 — Quelques propriétés analytiques des fone-
tions caractéristiques — D. Dugué.

Fév. 11 — Valeurs typiques d'ordres zéro oum in-
fini — Fréchet.

Fév, 18 — Les sondages d’opinion publique (J. Stoe-
tzel) — Mlle. Duhamel.

Fév. 25 — La Cybernétique : quelques extraits du
livre de N. Wiener — Le Cam.

Mars 4 — Une classe de «statistiques» & distribu-
tion asymptotiquement laplacienne (Hoeffding) —
— R. Féron.

Mars 11 — Sur une généralisation des polyndmes
de Legendre suggérée par un probléme de Caleul des
Probabilités — Pollaczek.

Mars 18 —Sur des tests d’hypothéses — Mlle.
C. Rothschild.

Mars 25 — Variétés sur des questions de Statisti-
que — Dumas.

Avril 1 — Problémes de probabilités suscités par
la théorie des télécommunications — Fortet.

Avril 8 — Variétés sur des questions de Statistique
(suite) — Dumas.

Avril 29 — Une classe de «statistiques» a distribu-
tion asymptotiquement laplacienne (Hoeffding) —
— R. Féron.

Mai 13 — Retard dans l'atterrissage des avions
(T Pearcey) — R. Risser.

Mai 27 — Sur les théorémes limites de Kolmogorov-
-Smirnov relatifs aux distributions empiriques (Fel-
ler) — R. Féron.

Juin 3 — Sur un test non paramétrique de norma-
lité — D. Dugué.

Juin 10 — Le systtme de courbes de Pearson et le
schéma d'urne de Polya (A. Bricas) — M., elle J. Du-
hamel.

Juin 17 — Applications de la théorie des ensembles
statistiques renouvelés — R. Féron.

Juin 24 — Sur les lois de probabilité A priori des
paramétres d'une loi laplacienne ou binomiale —

E. Baticle.
M. Z.

SEMINARIO DE TOPOLOGIA ALGEBRICA

No segundo semestre as sessdes do semindrio foram
quase exclusivamente preenchidas por conferéncias
do Professor Henri Cartan que expds, em alguns capi-
tulos, ideias originais. Eis os titulos dessas conferén-
cias, no seguimento daquelas que indicdmos no mimero
anterior :

8 e 9 — Operadores de homotopia (continuagio) :
subdivisdo baricéntrica, deformacdes; homologia sin-
gular dum complexo simplicial, por H. Cartan. 10 —
Coeficientes locais, por Frenkel. 11 — Produtos ten-
soriais, por J. Serre. 12 — Feixes e carapagas (Defi-
nigdes e exemplos). 13 — Feixes (continuagfo): es-
tudo loeal. 14 — Feixes finos. 15 — Produtos tenso-
riais de feixes. 16 — Teoremas fundamentais da teo-
ria dos feixes. As conferéncias 12-16 foram feitas
pelo Prof. H. Cartan.

SEMINARIO DE ALGEBRA SUPERIOR

A partir do més de Margo, este semindrio ocupou-se
das aplicagdes da Algebra Moderna 3 Geometria, tendo
o Prof. P. Dubreil efectuado uma série de conferéncias
sobre Variedades Algébricas, detinadas 3 um aunditério
n#o especializado.

SEMINARIO BOURBAKI

A segunda reunifio do semindrio teve lugar nos
dias 12, 13 e 14 de Margo com os seguintes assuntos:

1 — Continuagdo da exposigdo dos trabalhog de
Koszul, por H. Cartan. 2 — Continuag3o da exposigio
sobre a demonstragio por Weil da hipétese de Rie-
mann, por C. Chevalley. 3 — Continuagfio da exposi-
¢io de P. Samuel sobre a teoria das correspondéncias
birracionais, por Gauthier. 4 — Os recentes resulta-
dos de Brauer na teoria dos Grupos, por Krasner.
5 — A demonstragio de Wielandt da hipétese da torre
dos automorfismos, por Bracconier. 6 — Os trabalhos
de Petrowski sobre as equagbes de derivadas parciais
n#o lineares, por L. Schwartz.

A terceira reunifio do semindrio efectuou-se em 28,
29 e 30 de Maio, sendo feitas as seguintes conferéncias:
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1 — Os trabalhos de Koszul, 3.* exposigiio por H.
Cartan. 2 — Sobre o Teorema de Koszul, por C. Che-
valley. 3 — Sobre o problema de Cauchy para siste-
mas de equagdes de derivadas parciais (segundo uma
memdéria de Petrowsky, Recueil Math. (Sbornik), 1937,
t. 2 (44), p. 815-868)), por L. Schwartz. 4 — Teore-
mas fundamentais da teoria das fungdes téta (segundo
memdrias de Poincaré e Frobenius), por A. Weil
5 — Continuagdo da exposigdo sobre os trabalhos
recentes de R. Brauer na teoria dos grupos (Brauer:

«On Artin's L-series with general group characters»,
Ann. of. Math. (2) 48 (1947), p. 502-514), por Krasner.
6. — Trabalhos de Heins sobre diversas majoragdes
do crescimento de funcdes analiticas de sub-harméni-
cas, por M™ M. H. Schwartz.

Para o ano de 1949-1950 estdo previstas trés reu-
nides do semindrio (em Dezembro, Margo e Maio).
Alguns dos assuntos que serio tratades encontram-se
j4 afixados.

P. G.

NOTAS DE MATEMATICA

NOTA 1

Na Gazeta de Matemdtica n.°* 37-38, de Agosto-
-Dezembro 1948, o Sr. Mauricio Matos Peixoto publica
uma demonstragio da desigualdade

2" & n
[T 8 -

(0<‘T'1<mz<“'<mn,wu+t>o e S"—':!!l-{-a:z-i--o--[-m")_

n—1

Afigura-se-nos essa demonstra¢io escusadamente
complicada de tal modo que ficam escondidas as ra-
zdes do facto que se procura esclarecer. Mais simples
serd notar que desejamos provar

) ((ﬂst—l)TT‘ -

(et

1) >0,
isto é:

AL
>0,

=1

E que, se for j o menor dos indices para o qual
nx;—S8>0, se tem ndo 86

§S x.>z~5‘

mas ainda (para j>1)

E e, —8 . 2 ng—8

= S—a; >Z s'—m,. ;

i=1 i=1

Portanto,

ﬁnmi—nﬁ’
S i=1 =0

é’—;ﬂj

n na;—S

X

= S—x;

Berkeley Hugo Risriro

NOTA 1II

Sobre a desigualdade ES_ }

eslabelecida pelo Prof. M. Molo: Pelxofo

A relagio entre mimeros positivos

(1) 2 S Zg

n
n n—1’
onde S = E x;, ¢ um caso particular de uma desi-
=1

gualdade deduzida da relagio de Jensen:
1 e
) 1[5 Gt ra) | <
1
<, (@) +f(@) + o +f (=),

no qual f(x) é funglio convexa de x definida em um
intervalo fechado [a,d] e @ ,2,++,x, pontos per-
tencentes ao mesmo. .
Com efeito.
Consideremos f(x) =z (k—=z)~',2>0 variando em
[a,5] e E>5>0.
A fungBo f(z), assim definida, é convexa; pois
S (x) >0 e o critério de convexidade é verificado.
Substituindo a expressio de f(x) em (2), vird:

1 1 =
;{w1+mz+---+m)[k—;(x1+xz+---+z,,) <

u z k-t-a:i

=l

on

@) N

=il

Fazendo-se k=S, esta desigualdade geral fornece
a relagdo (1):

s g 1\ s=1
D> (1-3) -5

Rio de Janeiro

Gaspar S. M. Roorigues Peremna



