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de ¢ (y) em ordem & medida p(E) = rEf(y) dy,

e ndo em termos de um integral de Lebesgue.

Trata-se de uma medida absolutamente'" continua e
demonstra-se '® que, inversamente, se p ¢ absoluta-
mente continua, entdo,

-

a  [ea=[ 0w,

sendo f(y) a densidade de p isto é, a funglo local-
mente somavel tal que

(15) w@) = [ rwa.

As medidas absolutamente continuas, estfo, pois,
em correspondéneia biunivoca com as fungdes — podem
identificar-se com elas ",

Voltando agora 4 pseudo-fungiio de Dirae, simbolo

(11) Isto significa que W (E) tende para zero com a medida—I
de E. 4

(12) Consultar 8. S8axs — Theory of the integral, Varsovia, 1937.

(13) Ver L. BcawarTz, loc. cit., pig. 18.

de funcional
AW =y¢(@=),
basta introduzir a medida, nio ab
agsim definida
pt(x) =1 (massa + 1 no ponto x)
1 (E)=0, quando z¢ E,
para se poder escrever

A@)-a,(w-ﬂnwy)dp-

Quere dizer: a pseudo-fungdo de Dirac € uma medida
mas ndo uma fungdo .

Deixamos para um terceiro artigo a definigio da
derivada de uma fungfo e, de um modo geral, de uma
distribuigio. 56 entdo se atingird o verdadeiro alcance
daTeoria das Distribuigdes, coneebida pelo matemd-
tico francés L. Schwartz, um dos mais activos
colaboradores do grupo Bourbaki, que tio profunda
influéncia tem tido no desenvolvimento e consolida-
¢do da matemdtica moderna.

= fixo, ¢eWw,

lutamente continua,

[Continua)

(14) L. ScawarTz, loc. cit., pag. 19.

Problémes de dépouillements— Il

Problémes intéressant un nombre non limité de candidats
par Pierre Dufresne

Deuxiéme probléme.

Comme dans le probléme précédent on suppose que
des candidats 4,B,C,D ... M, N aient obtenu des
nombres respetifs de suffrages a,b,c,d---m ,n.

Nous désignerons comme précédemment par 0 le
nombre total des bulletins déposés an nom de I'un
quelconque de ces candidats et par N(a S By esd, s n)
le nombre de tous les dépouillements possibles de ces
6 bulletins.

11 g’agit de calculer la probahilite pour gque durant
tout le dépouillement le nombre des bulletins comptés
portant le nom de A ne soit jamais inferieur a celui
des bulletins comptés portant le nom de B, ce dernier
nombre jamais inférieur & celui des bulletins portant
le nom de C--- le nombre des bulletins comptés por—
tant le nom de M jamais inférieur a celui des bul-
letins comptés portant le nom de N.

Je designerai par:

P(a,e.,c...,.,n)[.aa B=0=--.2 M2 N]
la probabilité cherchée et par:
N‘“)‘t‘"":“}[ﬁ’_’ﬂz 0= .cc = IEN]

le nombre des dépouillements différents possibles des
® bulletins qui vérifient la condition posée.
Done:

Pla,bcom,n)[4= B2 0> o> M= N] =
_N(a, bycevm,m)[AZ= B2 OZ ... 2= N]
N
Les conditions imposent un ordre déterminé
dans le classement respectif constant des can-
didats (4 toujours au moins autant de suffrages
dépouillés que B, B toujours au moins autant de suf-
frages dépouillés que C,...). Nous désignerons par
ay, by, €1, - my,ny, les rangs respectifs imposés aux
candidats 4,8, C,--- M, N c'est a dire que a;=1,
bl='2! 81—3 -« ete.
Enfins nous poserons:

wmat (m—1), p=b+(m—2), y=c+ (1 —3)--
K=kt (m—k) - p=m+ (n—m)=m+1,

v=n+4 (g —ny) =n.
Leswe. 87 a>b>e> - >n

N(l,b,e,---m,n)[AZ B=C=..-2ZM=N] ™

sbyce--m,m)
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=Na1,b 000 m,2)[AZBECE =Mz N] T a,b,y--- ete. la formule 4 demontrer peut s’écrire:
TN, b-1,e,0m,m)(azB2C2 o 2M2N) T Na,o,0,comm =l =B =7
+N(!.b.e—1."'m,n)[4\23302 ~zmzN) SR (5_3)(“.(5_‘) AR
A a4-b+te+ - +m+4n)l
+ e R R ) R Asdl
+N 4 alBlylecouly!
(a,b,e,...(m=1)n)[A=B=C= ... ZM=N] "~ ou encore
N(lsh,c;'--m,ﬂ—il[AZBZCZ-“ZMZN]' N(ﬂ_a,g,...m,n)[Aggzgz...gyz_\r]=

La démonstration est analogue & celle du lemme
page 9. Glaz. Mat., n.°* 44-45.

TutorkMe. 87 a>b—-1>¢—2>->m+
+1—my>n+1—n

Na,b,¢, -+ m,s) [AZB=C> ... ZM2N] =
a+1—b\ ra+2-c\ /a+(ny—1)—n
"( at1 )( a+2 ) ( at(n—1) )
b+1—c\ /b+42—d “ b+ (ny—2)—n
( b+1 )( b+2 ) ( b+ (n1—2) )
c+1—d\ /e+2—e c+(ng—ey)—n\
( ct1 )( c+2 ) ( e+ (n—cy) )

m+1—n\ (a+b+c+---+m+n)!
j ( m+1 ) alblel...minl

Si a<b—1 ou b<c—1 om e<d—1... ete. il
est clair qu’il n'y a pas de dépouillement favorable,
la formule conduirait & des résultats pouvant &tre
négatifs donc absurdes.

Si a=b—1 ou b=c¢—1 ou ¢ =d—1--- il est encore
immédiat qu’il ne peut y avoir de dépouillement
favorable mais la formule qui conduit effectivement
4 un résultat nul s’appiique bien.

Je passe a4 la démonstration générale: je constate
facilement que la formule est exacte pour les plus
faibles valeurs de 8 et pour les valeurs de a,b,c---
répondant aux conditions a_>b>>¢ --- ete. Ainsi pour
pour 6=1 il y a deux ensembles de valeurs de a et
de & répondant aux conditions posées: a=1 et b=0
d'une part et a=0 et =1 d’autre part. Dans la
premiére hypothése la formule donne un dépouille-
ment favorable ce qui est exact, dans la seconde (voir
cas particulier examiné plus haut a=5b—1) la for-
mule donne zéro dépouillement faverable ce qui est
encore exact.

Nous nous proposons de démontrer que la formule
est exacte pour une valeur 6; de 8 et pour tous les
ensembles de valeurs de a,b,c---m,n répondant
aux conditions a >b>¢--- >m>n si elle est exacte
pour 6=0, et pour tous les ensembles de valeurs de
a,b,c,---m,n répondant aux conditions

a>b—1>e—2>->m—(m—1) >n—(ny—1).

En utilisant les notations précédemment définies

=(a+b+c+ - +m+n)o

si 'on pose
=[@—B@—7@—)B-7EB—3)- -
DR ) o8) (2 9) v O w)oss

) (a+b+c4er-+m+n—1)!
R Y R

En vertu du lemme et en supposant la formule &

wlvl

démontrer exacte pour 6=08;—1 on obtient

[EEE =
i el S
(e () (52 (527 -
B e
=Rl el
Cer i e

N(a,b,c,-..

ou encore

m,n)[AZBZC= ... ZM=N] =

=l N
Mgl e

(0 2) () (1 1) -
SR AL
1 1+F‘_‘).]@
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ou encore

I\‘I

(asdye, s mn) [AZBZCZ - 2N

- :(¢+B+T-'r “pt) +( )

S o+ (0
a (ﬁ- )+(7*;)+(1— )
(2o (2

; ((a—ﬁ)';a—'r) kS (u—B)B(B-'r) = (ﬁ—'r):(ﬁ—w)) 5

a B )+

=3 SO i

..¢

=
)

wa
[
'cn-e

‘W|

(2—3) (B—3)
ot oane

% ((=—ﬁ) @ @E—DE— = E- =))
+( x - n , + v
TR R = TG
EJ (‘ [ Yy 5 gy 6= 6= <3
— — 1
=7 (B—7) (4—

% " @=3)(8=3) (1—9)

1 Ui"( o
(" (e
B
= +
(2—B) (B—7) -+~ (B—¥)
Ry LT 2 @
T e e e/
ou aprés simplifications
N(ﬂohc,-"ﬂ»*)[dzﬂkca =MZN] T
£ BT
-[(¢+a+1+---+,u.+v)+u+7 - = e
—B a—y a—3%
g e el iR dant P8
+— 51+a TR = R
e—q y—o y—u
L SR 4o ]o
T—¢ T—" r—v

Mais
a+B+y+ - +ptv=(@+b+te+- - +mtn)+
(+ay+ by +cg+ - +myq+ ny)
et d’autre part
B—a f—a &—a T—B i—8 y
— + “ee + +__ e
G—B+ a—7 +u—3 =y =F a_a"r
v—B &—y e—38 |
- 2 efehin
+ B_u+7—6 B-s 4 T
=
+ =—(ay + by + €y + - A+ my 4 nq)

p—v
et finalement
.m,n)[ggggcz...::yz;;)“(a'l“b-i-(f-i“

4 o4 m At n) @
=[@—B) (a—7)(2—3) - (2—3) B—7) (B—3) -

B=N =G —) ()

(a+b+c+---m+n)l
)]

,,(“““') (“*2"") Wads T;U;”)
a+1 a+2 . a4 (ng—1)
b+1—c\ [64+2— b+ (ny—2)—n\ fe+1-d
( b+1 )( b+2’1)' ( b+(n§'~’é)_)( c+1_)

e

(@+b+c+--+min)!,

Na,b,c, -

cemlvl

alblel---m!ln!
Triéorime. Si a>b—1>e¢—2>:-- >m—mj>n—ny
P(ﬂsbscy <oom,n)[AZBZC= - ZMZN] T
a+1—b a+2—c a+(ny—1)—n b+4+l-—c
a+1 a+2 a+(ny—1) b+1
b+2-d b+(n;—2)—n c4+1—de+42—e

b+2 b+ m—2) e+l e+2
c+(n1——c.)—h m+1—n
¢+ (ng—ey) m+41 J
(Continua)

MOVIMENTO CIENTIFICO

CENTENARIO DE GOMES TEIXEIRA

Em sessfio de 20 de Maio de 1948 o Senado Univer-
sitdrio do Porto, partilbando a iniciativa do Conselho
da Faculdade de Ciéncias, resolveu promover, em
Maio de 1951, a comemoragio do 1.° centendrio do

nascimento do Prof. Dr. Gomes Teixeira, que foi o 1.°

Reitor e Reitor honordrio da Universidade do Porto.

Em sessdo solene serfo evocadas, pelo Prof. R. Sar-
mento de Beires, a vida e a obra do grande Matem4-
tico, procedendo-se em seguida ao descerramento do
seu retrato, pintado por Abel de Moura, na Galeria
dos Reitores, e do busto de mdrmore, por Teixeira
Lopes, na sala do Conselho da Faculdade de Ciéncias.



