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fianza, pero su andlisis de la psicologia del
inventor y del creador abarca aspectos de inte-
rés para el tema de este trabajo. Especialmente
interesante es el capitulo VII — aDifferent kinds
of mathematical minds».

[5] — McreLLan-pEweY — Psichology of number— (Cit.
por [6]).

(6) — Youna J. W. A. — Fines, valor y meétodo de la
Enseitanza Matemdatica. Ed. Losada-1947 — Selec-
cion de la obra The teaching of Mathematics in
the elementary School.

[7] — Narowar Couxcir oF Teacuers oF MaTnEMATICS
— Multisensory aids in the teaching of Mathema-
tics — 18 Yearbook-1945. Este anuario de la
Asosiacién de Profesores de Matemadticas de Esta-
dos Unidos reune numerosos trabajos sobre la
ensefianza de la Matemdtica por el método de

Laboratorio, abarcando sus diversos aspectos
incluso el histérico y el material.

[8] — Toraxzos F.—Introduccién a la epistemologia y
Sfundamentacion de la Matemdtica — Espasa-Calpe
—1948. Este libro da una clara idea de lo que
es la Matemdtica en el estado actual de los
conocimientos humanos. Su conocimiento es im-
portante para que el Profesor de ensefianza téc-
nica aplique métodos prdcticos sin perder de
vista la esencia matemdtica.

[9] — Rey Pastor — Elementos de Andlisis Algebraico
— Madrid 1930. Hemos consultado la introduc-
cién de esta obra por sus elevadas ideas sobre
la ensefianza de la Matemdtica.

[10] — Saxeuy F. — A course in Practical Mathe-
matics — Longmane, Green & C.°. Londres-1944.

San Juan, 1949,

Sull’'approssimata rappresentazione di alcune serie con
polinomi semplici costruibili elementarmente

Nots di Vincenzo G. Cavallaro

SUNTO. Alcune serie notevoli, non costruibili ele-
mentarmente, vengono rappresentate, in un cerchio di
raggio unitario, da polinomi semplici molto aperosm'ma-
ti alla sommao delle serie e costruibili elementarmente.

1. — Previmivarr. Nelle formule che seguono, I_
indica il lato del poligono regolare di =« lati inscritto
in un circolo di raggio unitario e = un signo d’'ugua-
glianza approssimata.

Per la dimostrazione delle stesse formule ocorrono
i valori dei seni degli angoli multipli di 3 gradi e tali
valori son dati, con 10 cifre decimali, in certe tavole
numeriche come, ad esempio, nel diffusissimo Formu-
lario del prof. G. Lazzeri (Casa editrice Giusti, Li-
vorno). Si sa che detti seni, come i lati dei poligoni
regolari euclidei, si possono costruire con molta
rapiditd e precisione, specialmente se nel processo
costruttivo intervengono i noti metodi del Masche-
roni col solo compasso (Vedi appunto una mia Nota
nel Bollet. della Unione Matematica Italiana X1, N. 3,
1932, Bologna).

Conviene qui riportare i seguenti valori corrispon-
denti al logaritmo neperiano di 2, al quadrato e al
biquadrato di = rapporto d'una circonferenza al suo
diametro:

log 2 = 0,69314 T1805 59945 --- (')

(1) G. Bertrand— Traité d’Algibre, Parte 11, p. 142, Paris, 1878.

=2 = 9,86960 44010 89358 ... (%
w4 = 97,40909 10340 02437 23264 -- (O

2. — ProrosizioNe. La serie
a S I |
Pi=1— o —— - —
1 e b

ha per somma il logaritmo neperiano di 2 e vien rap-
presentada approssimativamente nel cerchio di raggio
unitario dal trinomio

7
Py =5sen 87° + 10 —.5=0,69314 76740

con errore t minore di del raggio stesso.

1
2024200
3. — Prorosizione. La serie

1 L ]
Pio=1—— — —
s 2t 2ts
=
ha per somma (")} T =0,82246 70334 2411 .- e vien rap-
presentata approssimativamente nel cerchio di raggio

) G. Peano—Tavole numeriche Soc. Tipogr. Editrice Torinese
3) B.Cesaro—Analisi Algebrica, p. 176, Torino, 1894,
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unitario dai sequenti polinomi :

1 1
Py=3 (Lo + L) — z=0,82245 98688, ¢ < ymore

1
Py= (L + Lo + Lya) +E(La + Ly) —2=

=0,82247 2517, ¢ <

180000
E—(‘/— V_+ sen 75° 4+ sen 36°) =
il
= p—— -
=0,82247 05273, « <285710

1
Pp=sen 69° — - =0,82246 93154, o< =

E—(W f+—-—)a

1
32154 340°

436 600

= 0,82246 7002330, & <

La serie.

1 1 1 1
2 Skl v Tt

4. — Proros1z1oNE.

=t
ha per somma(*) 720 0,94703 28294 97245 e vien rap-

presentata approssimativamente nel cerchio di raggio
unitario dai sequenti polinomi :

3
Pim= (5Lu+ ) 09470476127, & <

1
P, =sen 21° + sen 57.° — 250,94703 85175,

<175700

11 .8 X 1
P454sen75 ——E—}— 150,9410366385, t<m

5. — Prorosizione. La serie

e Wl B NP
e VR BT

=
ha per somma (*) i —log 2 = 0,12931 98528 6416 ...

e vien rappreseniata approssimativamente nel cerchio
di raggio unitario dal binomio

1

6. — Prorosizione. La serie

V—l 1 1 g ISR R i 1+l
IR e el e et T

% W
e AR A &

ha per somma () —Z— log2 = 1,03972 07708 39 .- e vien

rappresentata approssimativamente nel cerchio di

raggio unitario dai sequenti trinomi:
1
——(Ls Ly + -—) 1,0397272925, &< s
3 7
5-2-(5 sen 87° 4+ T 5)=
=1,0397215110, =< 1349500
7. — Prorosizione. La serie
1 s HRRs | 1

Hy=14 5+ mebn b ot

- e vien

ha per somma (') %z = 1,23370 05501 3616 -.

rappresentala approssimativamente nel cerchio di raggio
unitario dai sequenti polinomi :

HZE%(W—V@+ sen 36° + sen 75°) =

1
» =1,2337057910, t<m
H—3 Ly +L g =1,233689803, =< 1
.‘=Z(*"+ oSE)T 92500
H,=y7 -3+ E
=1,23370 05034 957 , ¢ < 37700000

8. — Prorosizione. La serie

1\3 /1.3\3 [1.8.5\3
°"”(‘§)+@ﬁ)+(m)+"'

ha per somma *) A = 13932038929 ... e vien rappre-
sentata approssimativamente nel cerchio di raggio uni-
tario dal polinomio

i ) 1
652(5sen39"—z—-3)—4s
1

= 1,39320 39110 y E - 52'—63m .

1
= e 2
K, = sen 39 > 0,12932 03911, = -::1 500"

(4} E. Cesaro — loc. citato, p. 176.
5) E. Cesaro — loe. eitoto, p. 179.

8 E, Cesaro — loc. citato, p. 149.

(M U. Dinl — Serie di Fourier ¢ alire rappresentasioni ana-
litiche. Vol. 1, p. 155, Pisa, 1880.

(8) G. Novi — Algebra Sugperiore, Vol. I, p. 307, Firenze, 1863.
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9. — Prorosizionz. La serie
y ~ 1 5 | 1 1 1
et gl S Ok

ha per somma —Z— = (,78539 81633 9744 ... e vien rap-

presentata aprossimativamente nel cerchio di raggio
unitario del trinomio

i ) f
wl_z(seﬂ 18° =+ 21 — I)E

1

10. — Osservazione. Tutti i denominatori delle
frazioni esprimenti il grado di approssimazione con-
seguito sono stati arronfati, ma in realti sono lieve-
mente maggiori di quelli signati per cui é ancora

inore U'errore

Nora Bisrioerarica. Per altri lavori sulle serie,
congeneri all'attuale, vedi Note di V. G. Cavallaro
in Tohoku Mathem. Journal Vol. 42, 1936, Sendai;
Anais da Faculdade de Ciencias da Univ. do Porto,
1937 ; Bulletin Scientifique de I Ecole Polytechnique
de Timisoara, XI, 1943, N. 1—2; Bolletino di Mate-
matica, 1941, N. 4, Genowa.

Cefalu (Sicilia).

A funcdo de Dirac— Sua interprelacdo matemética — I

por Ruy Luis Gomes

Ficou demonstrado no artigo anterior ‘¥ que, dade
um ponto fixo = e R", nfio existe nenhuma fungio,
f(y), somdvel em todo conjunto compacto  de R",
tal que

() ¥ () -f‘; F@ @) dy,

para toda fungfio ¢ e ¥, designando por ¥ a familia
das fungdes continuas sobre R", cada uma delas igual
a zero no exterior de um conjunto compacto .

No entanto, se partimos de uma func¢io localmente,
somdvel,” f(y), o integral que figura em (6) define
uma funcional linear A (¥).

Na verdade, ¥ é um espago vectorial linear ¥ e

M ACcthtab)=adW) +eddh.
Por outras palavras: cada fungio localmente so-
mével, f(y) , gera a funcional linear

® A(‘I')-Lf(y)ﬂw(y)dy; Yew.

1) N,* 46 desta revista,

(2} Podemos chamar a f(y), funcho localmente somdvel. Na ver-
dade, se f(y) é somivel em todo conjunto compacto de Bn,cada
ponto de B* admite uma vizinhanga — esfera ou intervalo —onde
I(y) é Avel. Inv , verificada esta Gltima hipdtese,
basta recorrer ao teorema de cobertura de Borel — Lebesgue
para concluir que f(y) é somivel em todo conjunto compacto
de Bm.

@) Chamando suporte do ¥ ao fecho do conjunto dos pontos
y6RB" tals que ¥ ()50, ¥ & a familia das fungBes continnas de

" suporte compacte. Exemplo: qualquer curva em forma de sino:
o suporie & a base de apolo sobre o espago Rn .

) Be ¥, , ¥y pert a¥%,0 teco a cy Yyt s by

qualsquer gque sejam os niimeros reais c;,¢y.

Ora é possivel demonstrar o seguinte Teorema. Se
fi(y) e fa(y), ambas localmente somdveis, geram a
mesma funcional, s6 podem diferir num conjunto de me-
dida nula.

Suponhamos, com efeito, que

(s)ffi(ymmdwf AV dy, e
Rn Rn

Considerando um conjunto aberto limitado G, de-
signemos por g a sua fungio caracteristica.

Utilizando a decomposigio G' = 2], e aplicando o
teorema de Urysohn ®, vem

9(y) =lim ¢, (y),ye B
e, portanto,

fi @) 9 () = lim fy (¥) 4u (v)
J2(¥) 9 (y) = lim f; (¥) 4u (v)-

Ora, como fi (y) ¢. (v) é uma fungiio somdvel em B" e

A@ GO I<IAG 70120460 ]<
<\ LWlsw,

sendo | f; (%) |9 (%), /2 () | g () fungdes somdveis,

-resulta que @

(10) f £16) 9 @) dy = lim f £ ) 4 @) dy
Rn - Rn

(5) Ver artigo anterior, pag. 3.

%) O teorema de Lebesgue-Fatou diz-nos que: se |/, | &
uma sucessfo convergente de fungdes somdveis num conjunto
mensurivel E e se |fy| =h, sendo h somivel em E, entlo,



