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APRESE NTANEAD

Gazeta de Matemdtica inicia, com o presente nimero, a
sua publicacao.

Duas palavras sébre os seus objectivos e o seu pro-
grama.

Pretende ela ser um instrumento de trabalho e um
guia para os estudantes de Matematica das Escolas Su-
periores portuguésas num campo onde éles encontram,
porventura, as maiores dificuldades — o campo da pre-
paraciio pratica. O escasso tempo de que em geral dis-
pdem as aulas praticas nas diferentes escolas, a falta de
hoas coleccdes de exercicios, adaptadas & orientaciio das
varias cadeiras, sio males que assoberbam o estudante
e que a Gazeta, sem pretender anula-los, procurard, no
entanto, atenuar, na medida do possivel.

“Para isso, procederd & publicacio de todos os pontos
de exames de freqiiéneia e finais de todas as cadeiras de
Matematica das Escolas Superiores, acompanhando-os
dos resultados e, quando pareca conveniente, dos passos
fundamentais da resolucio ou, mesmo, da resolucio com-
pleta. Assim, a colecciio dos nimeros da Gazeia consti-
tuirA um repositério de problemas e resolugdes que
orientard o estudante na sua preparacio.

Outro problema que A Gazeta merecera um cuidado
especial & a situacio dos centenares de candidatos &
admissio das Escolas Superiores. Por motivos que nido

6 oportuno analisar aqui, encontram-se &les quisi as

cegas na escolha do caminho que hiio-de imprimir a sua
preparacio para os exames de aptidio.

Mencionemos apenas que o critério dos selecciona-
dores, revelado na organizacio dos pontos dos exames

A NOCAO DE

Seja R* o espaco euclideano a trés dimensdes reais.
Recordemos a nocdo de limite de wma sucess@o de pontos
de R®. Seja py,pay - puy - uma tal sucessdo; diz-se que
ela tem por limite o ponto p quando a distanciade p a 2, tende
para zero quando # aumenta indefinidamente.

Seja 4 um conjunto de pontos de R?. Como se sabe,
diz-se que p & ponto de acumulacdo de A, se A contém, pelo
menos, uma sucessao de pontos g, p que tem por limite o
ponto 2.

A nocdo de limite de uma sucessdo pode definir-se para
sucessdes de rectas, curvas, fungdes, superficies, etc. Conside-
remos uma sucessdo de semi-rectas #, que tenham por ori-

de aptidio, nem sempre esti de acérdo com o critério
que preside & elaboracio dos pontos dos exames de saida
dos Liceus, critério 8ste que, necessariamente, tem enorme
influéncia na orientacio do ensino liceal.

Pois bem, Gazeta de Matematica procedera a publica-
cio dos pontos de matemética saidos nos exames de apti-
dio das varias Escolas, dara os esclarecimentos necessa-
rios para a sua resoluciio e assim contribuird para orientar
os candidatos.

Em cada ntmero publicar-se-4 também um artigo
de caricter didactico, sobre um assunto de matematicas
elementares ou superiores. ;

* *

As pessoas que assumem o encargo duma publicacio
desta natureza sabem que ela vingara e tera condicdes
de vida apenas na medida em que consiga interessar a
massa dos estudantes a que se dirige ; mas, para que ésse
interésse seja mais acentuado, ela necessita da colabora-
cio dos seus leitores. Para isso, cada mimero contera
algumas questoes propostas para os leitores resolverem.
Nos ntmeros seguintes seriio publicadas, com indicacio
dos nomes dos autores, as melhores solucdes recebidas.

E assim, com a colaboracio de todos, redactores e
leitores, Gazeta de Matemdtica constituira um organismo
vivo, um instrumento eficiente de trabalho e, a0 mesmo
tempo, um Amigo, animado do desejo de bem servir.
Este 6, acima de todos, o seu objectivo fundamental.

CONTINGENTE

gem um ponto fixo p (,=pp,). Diremos que esta suces-
sdo tem por limite uma semi-recta'# (de origem ) se o angulo
das semi-rectas # e 7, tende para zero quando # aumenta
indefinidamente. (Chamamos aqui angulo de duas semi-rectas
com a mesma origem, ao menor dos dois angulos que essas
duas semi-rectas determinam). De modo anilogo ao ante-
rior se podia agora definir a semi-recta de acumulacio de um
conjunto qualquer de semi-rectas (com a mesma origem).
Estas nocdes que acabamos de recordar sdo indispensa-
veis para definir a no¢do de semi-tangente a um conjunto 4
num dos seus pontos de acumulagdo. Seja p wum ponto de
acumulacdo de A; divemos que a semi-vecta pq ¢ uma
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semi-tangente @ A no ponfo p se existiv uma sucessio
DisPay oy Puy - de pontos de A (sendo p,==p) tal que a
Sucess@o de semi-vectas PPy, ppsy---yPbu, -+ tenha por limite
a semi-recta pq. Ao conjunto de todas as semi-tangentes a
um conjunto 4 no mesmo ponto p, da-se o nome de con-
tingente de 4 no ponto p. Esta designacio é devida ao mate-
matico francés Bouligand!. Se o contingente de 4 no poato
2 se reduz a uma recta » diz-se que 7 & langente ao conjunto
A no ponto p. Se o contingente de 4 no ponto p contém
todas as semi-rectas de um plano que passa por p, e so
essas, diz-se que ésse plano ¢é tangente a 4 no ponto p.
A mnocdo de contingente contém como casos particulares as
nocdes de tangente a uma curva (plana ou torsa) e de plano
tangente a uma superficie.

E possivel definir para um conjunto de pontos de R?,
nog¢oes que generalizam as nogdes de plano osculador, circulo
osculador, ete. Pode, portanto, estudar-se a geometria infini-
tesimal independentemente da teoria das funcdes.

A éste novo capitulo da matematica deu Bouligand o
nome de Geometria Infinitesimal Directa, que pode conside-
rar-se como uma ciéncia em plena formacao. O seu apareci-
mento era indispensavel. De ha muito que se reconhecera a
complicacao que os métodos da Geometria Analitica traziam

1 Bouligand — Introduction a la Géométrie Infinitésimale Directe.

GO L AB

A Gaszeta de Matemdtica pede aos Professores e Assisten-
tes das cadeiras de Matematica das Escolas Superiores de
Lisboa, Porto e Coimbra que colaborem com a Gasefa facul-
tando-lhe os pontos de exames, das suas cadeiras, com a indi-
cacao dos respectivos resultados, sempre que for possivel.

O

\

para a resolucdo de certos problemas. Todos os estudantes
conhecem as complica¢des que podem aparecer na resolucao
de certos problemas de geometria por métodos analiticos,
quando ndo se escolhem convenientemente os eixos coordena-
dos. Os eixos mais convenientes sdo aquéles que conduzem a
calculos mais simples, o que depende evidentemente do pro-
blema a resolver. E como ndo se conhecem regras gerais para
a escolha dos eixos mais convenientes essa escolha constitue
um dos misteriosos quebra-cabegas da Geometria Analitica.
Para estudar, por exemplo, as propriedades de um triangulo,
umas vezes convém escolher para eixos coordenados dois dos
seus lados, outras vezes convém escolher a recta que contém
um dos lados e a perpendicular no ponto médio, etc. No estudo
das curvas torsas, o sistema de eixos mais conwveniente pode
mesmo variar de ponto para ponto (triedro de Frenet-Serret).
Todas estas circunstancias deixam perplexo o estudante des-
prevenido, perante os laboriosos calculos que tém, as vezes,
que fazer para demonstrar uma propriedade simples da
Geometria Elementar, pelos métodos da Geometria Analitica.
Compreende-se assim a importancia da Geometria Infinité-
simal Directa em que nio existem eixos que compliquem a
resolugdo dos problemas, nem hipéteses de continuidade sobre
as funcdes (ou sobre as suas derivadas) que mascarem com-
pletamente a natureza geométrica das questdes a estudar.

ANTONIO MONTEIRO

RACAO

As respostas as questdes propostas deverdo ser enviadas
a: Gasela de Matemdtica, Faculdade de Ciéncias, Rua da
Escola Politécnica — Lisboa.

A Gaseta sera enviada gratuitamente aos colaboradores
permanentes.

“PREMIO NACIONAL DOUTOR FRANCISCO GOMES TEIXEIRA,,

Transcrevemos duma portaria do Ministério da Educa-
¢ao Nacional publicada no inicio do presente ano lectivo o
seguinte:

«a) £ criado o «Prémio Nacional Doutor Francisco Gomes
Teixeira», em homenagem ao insigne matematico contempo-
raneo, cuja obra didactica e de investigacdo contribuiu pode-
rosamente para o progresso das ciéncias exactas em Portu-
gal, e cujas virtudes' civicas ficaram como modélo perene
de bondade e amor patrio, o qual se destina a galardoar,
mediante conctrso, o melhor trabalho de matematicas puras
elaborado em cada ano lectivo por um aluno de qualquer

estabelecimento de ensino universitirio em que sejam pro-
fessadas;

b) O prémio da importancia de 2.500$00, serd anualmente
concedido por proposta de um juri constituido pelo presi-
dente da Junta Nacional da Educacio e por dois professores
de cada Faculdade de Ciéncias, sob a presidéncia do primeiro:

¢) Os directores das trés Faculdades, ouvidos os res-
pectivos Conselhos, elaborardo, no prazo de noventa dias,
para serem superiormente aprovadas, as normas técnicas e
regulamentares a que hdo-de obedecer o trabalho e o con-
curso a realizar ja no corrente ano lectivoy.

EXAMES DE ADMISSAO AS ESCOLAS SUPERIORES |

Pontos modelos publicados no’«Diario do Govérno» (n.© [14) —
I série de 18 de Maio de 1939

Cursos da Faculdade de Engenharia da Universidade
do Porto

1— Um pai tem 27 anos e o seu filho 3. Quantos anos
serdo precisos para que o filho tenha 1/4 da idade do pai?
Havera lugar para a discussdo a formar? Justifique a res-

posta. R: Representando por x o mitmero de anos que sdo preci-

$0s, vem %(27—{—x)=3+x donde x=25.

2 — Ache a expressdo do desenvolvimento de

A+a)"+1—ay,

3 — Determine 2 de maneira que a soma dos quadrados




